











Lebhre

tuber

geometrifthe und OFonvmijde

Seetheiling der Felder

pon

Sohann Undreas Kirdner,

nebft ¢ Supfertafeln

A Weimatr,

in Kommiffion der Hoffmannifdhen Buchhandlung, 1796,

(Preis tdnebn Grofchen.)







e ——

Borrede

@:s?‘ift allyumohl bePanunt, Dafi Ceommeter in
perfchicdenen Staatsgefchiften gebrandht wers
pens und man verlangt fogar voi ihnen, daf
fie neben geometuifdyen Kenntntffen audy nody anz
deve haben follen.  Aber audy fchon alg Jelds
meffer haben fie mancherley Kenntniffe ndthig,
wenn fie die Figue cines gemiffen Theils von der
Oberfladye der Erde qufehmen, fie ju Papiere
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4 Borrede

brinden, und ihren Fladyeninhalt beffimmen
wollen,

€3 ift gar nidht su laugnen, daff s ¢in
Menfch durch bloge handwertsmagige Erlernung
pierinne nicht siemlich meit follte bringen Eonnen,
Denn man fann ihn auf verfchiedene Falle vors
beveiten, und die Uebung verfdhafft ihm einige
Fevtigheit,  Die BVerfchicdenbeit der Gegens
ftande aber, bdie einem Feldmeffer vorfommen
Fonnen, ift eben fo unbefiimme alg die Werfahs
rungsavt, Ddie e dabep 3u beobachten hats und
¢8 {cheint unmoglich 3u fepn, einen Menfchen
obne theovetifche Kenntniffe in allen mbdglichen
Kallen gefchifet su machen,

Auch wird man fire Feinen Felomeffer ges
Palten , wenn man nicht alle Aufgaben, dievors
Eommen Eonnen, auflofen Eann s wenn mannidyt
in Standeift, fich dentliche Begriffe sumadhen,
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Boreede 5

31t erfinden, und Gberhaupt aus beFannten Grofen
unbefannte durdy Schliffe herguleiten.,

'fbic veine Mathematif, die fest Feinen
Mangel an Meifter-Werfen hat, wird hievinne
cinen Menfchen, der fich der FeldomeREungt wids
met, hinldnglich unterfiiien,

Die beFannten Srofen fegen aber verfchicdene
andere Kenntuiffe voraus, und man fieht wohl,
dafi aus befannten Grofen nidyt eher unbeEannte
durch Schlirffe hergeleitet werden Fonnen, alg
bif man weiff, ob, und in wie fern die beFanne
ten Grdfen rvichtig finds wie weit man feinen
Hanven, feinen Augen , feinen AerFieugen,
und ubethaupt feinen  Erfabrungen frauen
Eann.
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Bovyede

Diefe Kenntniffe muf man fich durch die
praftifdye Geometric, oder vielmehr durdh die
Felomefiung ermerben Ednness

Demnad) iff e8 nidhyt genug, wenn die Feld-
ntefEunft blof die Inffrumente, weldhe einem
Selvmeffer notytg find, Fennén nnd gebraudyen
Iehet s {ondern fie mufi auch die Fehler seigen,
reelche bepm Wieffen der Xinkel und Linden, und
Gberhanvt bepm Aufnehnien und Yufteagen dev
Biguven ennjtehen Founen, und die, mweldye bey
Den sollfommeniien WerFjeugen nicht su vernejz
Den find, undihre Srofie wenigfiens fdhdpen lel-
ven, Oenn hierdurch wird dev Feldmeffer gefchibee
weeden su urtheilen, in wie fern feine Avbrit ven
Sorderungen entforicht, und mit weldher Vor-
fichtigEeit er su MWerFe gehen muf; und diefes
ift, wag ecinem Feldmeffer, der mit Uebergeus
gung nach Pflicht und Semtffen handeln will,
subomme,

Ein
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Bovieebde

@in Feldmeffer, wenn er nidyt gleidh eineny
SHandwerfer fepn will, muf alfo Hilfsquellen
haben um erfabren, wie genan in dep veinen
Mathematit gegangen witd, und mit meldyer
Gienauigbeit man in der Ausiibung pevfabren
Fann, . b, v muff Eheovie und Prayis sehie
tig it einander verbinden lernen Fonmen,

Bep ertheilung der Felder iff diefes nidye
einmah! hinveichend, €8 Fommen Fale vor,
wo man Kenntniffe von der Sute des Evdreichd
ndthig hat, Diefe lehrt die Ockonomic,

Was das Meffenn der Linien und Winkel
auf dem Feloe, dag Yufnehmen und Auftragen
der Figuren, und die Fehler betvifft, weldyedas
bep voufallen Ednnen, toird fid) gemif ein jeder
in Heren Tobias Mepers praktifchen Seometric
befricdigt finden,
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Diefes fchapbaren WerEs ungeadytef glaube
id) doch, daf man tber die Zertheilung der Fels
der nod) mandyes wixe fagen Fonnens voryiiglid
fiber die Rerthrating dev Breite nad), und fsber
bie Wepreprungsart, nach weldyer aus dem Flds
chesmbalte ciner gangen Lage Felder dev einerjes
den Abtheilung gefunden wird; jwen Segens
ftande, die in Heven Tobiad Mepers praktifdhen
Geometrie und in Heven Ehrifiiani Lehre von
Bertheilung der Felder gang ubergangen find,
$Heve Tobias Meper crblare swar die Jertheilung
ver Felder ihrer Dreite nady fir unbefiimmet;
ich unterfiehe mich aber su behaupten, daf nach
ihr einem jeben Fekdbefiper Dad Seinige eben fo
vichtig und in manchen Fallen nody befimmter
sugetheilt wird, ol nad) ciner andern, wieman
audy im dritten und vierten Kapitel fehen wird,
nur daff man fid) ifrer Do bedienen Fann, wo fie
fdhon cingefirbre ifft.  Aud) bep Streitigeiten
Famm nach ihr leichter und gewiffer entfchieden
twers
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werden,  Leichter, -mweil man nidht! erft ndthig
hat das StukE Feld anfsunchmen und fich eines
weitlduftigen Recynung und Acbeit su unterwers
fens gemiffer, weil biee die Tillkdr wegfalle,
die Zheilungslinie fo oder {o su sichen,  Herp
Follmann aufert daber in feiner Seoddfie mit
Redyt den Wunfdy, daf man die Jertheilung
ver Felder ihrer Breite nach doch auch andern
Orten einfihren mddyte, wo die Felder noch niche
nach ibe gertheilt waren.

Die Jertheilung der Felder ihrer Breite
nach, und die Verfahrungsart, nady welcher

aus dem Flacheninhalte einer gangen Lage Felver'

der einer jeden Abtheilung gefunden wird, was
ren die Dauptgegenfidnde, die midy antrieben,
meine Arbeit dem Urtheile des Publifums P
untermerfen,




Botrrede

Gine dhnlidye Verfahrungsart findef man
in Heven geheimen Rath Bohms Felomeftungt,
yud in Heven Jolmanns Seoddfie, die aber blof -
vegelmdfig behandelé, und obne irgend einen
Bereis aufgefiellt iff.  An foldyen Regeln muf
man alleedings yweifelnund ich vedynete ¢8 aud

mie sur Piichs.

Bep biefer Unterfuchung gerietl ich anfoie
@age §. 16, durd) weldye id) mich in Stand ge-
fest fabe su seigen, wic und auf mwelche Ave
man aus dem Fladyeninhalfe einer gangen Lage
Feldee Den einer jeden Abtheilung finden Fann,
Dicfes gefchicht freplich in gewiffen Jallen auf
eine etwas weitlduftige und mibhfame Avt; ja
bigweilen auf eineeben fo weitlduftige, algwenn
man dic Flade einer jeden Abtheilung durd)
Dyepctfe befonders ausmeffen wollte.
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Eben daler hitte ich bald neine Urbeit anfs
gegeben , wenn ich midh nicht hdtte dberseugen
Fonmen, daf der Inhalt ciner jeden Abtheilung
Teidyt grdfer oder Eleiner gefunden werden Fann,
wenn man ihn duwch Drepekfe ausrechuet, als
wenn man ihn aus dem des gansen Stukt Fel-
eg beffimmet, wie im vicrten Kapitel geseigt
worden iff,  AYud) wird man sugleich febhen bey
weldyen Figuren und in weldyen Fallen die Redh»
nung weitlauftig ift, oder nidht, und in wiefern
die Febler, tweldye begangen werden, wennman
die gange Sage und ihre Abtheilungen als Pa-
rallelogramme aunimme, die gleiche HOhen ha-
den, betraghtlich find oder nicht, . . wenn ¢8
erlaubt fepn Fann den Jnhalt dev Abtheilungen
gerade fo su fudhen, als wenn fic Pavaliclos
gramme pon cinevlen Hobe waven,

Man darf bier nur wiffon, welde Fehler
forniches su achten find, €8 Fonnen bald grofere
bald
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bald Fleinere Fehler erlaubt fepn, und bald
Fommt es auf die duferfie Senanigkeit an, E$
wird nicht darnady gefragt, ob auf der Erdebie
Orte finfFuf entfernter find oder nicht, undes
giebt Falle wo hundert Fuf noch Feinen Fehler
macyens iff aber ein Flekf AEfer finf Joll brei-
tev oder fdhmdler, die ift Dem DBefiger nicht eis
neelep,  Das Berfalyren diefes oder jenes Ju eve
langenift oftmabls fehr verfchieden. Durd) das
eine Fonnen grofiere oder Flcinere Fehler begane
gen werden alg durd) dag anderes und auf diefe
oder jene Art Fann man diefen oder jenen Fehlern
gamlich ausweidyen.

Wie man die Fehler vermeiden Fann, weldye
entftehen, wenn man eine Linie nach einem ver:
jingten Mafftabe abmifit, 0. i. wie der Jnhalt
einer Figur bejtimme werden Eamn, und aufmwel
dhe Art Figuren gertheile werden Ednnen, ohne
baf man nothig bat fie auf ein Blatt Pappier
3u
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s tragen, iff im erffen und senten Kapitel ges
seigt worden,  Auch wird man im evffen Kapis
tel jugleich fehen in wie feen dev Einfluf jener
Sebler auf den Snhalt einer Figue grofer oder
Fleiner iff.  Die Jevtheilung einer Figur-aud den
auf den Felde gemeffenen Linien hat fchon, wie
Sere Hofrath Kafner (1 Sheils evfre Abtheil, d.
maih. Anfangsgr. &, 320) meldet Here Lonip
ineiner Worlefung, weldye evin der Gdttingifchen
RKoniglichen Gefellfchaft der Wiffenfchaften ges
halten hat, geseigt, und ich glaube, daff diefe
Act auch in einigen Fallen eine gewiffe Bequems
lichEeit haben wird.

S der CrEldrung und in Ausdrdfber hber
Berechnung deg Flacheninbalts habe idy mie
Heren Profeffor Schulzens reine Mathefis sum
Muftergewahlt, Denn s witd mandyen meine
Lefer beFannt feyn, dafes Sdhriftfreller gegeben
bat, weldpe fich fo ausgedruble habens der Ins
half




Vo e de,

halt einés NRechtcEEs entfichet, wenn man die
Grundlinie durd) die Hidhe multiplizices, Die-
fer Ausdrubt Fonnte ungefahe der Kitrse des BWors
frags wegen gemwahle worden fepn, wenn €8 eis
nig” nur midyt nody weiter getricben batten, in-
denr fie seigen wollfen, daf die Multiplifation
einer Sinie mit einer Linie eine Fladhe geben
mifte.  Diefen Streit, der nur durdy dunkle
DBegriffe entfrelyen Fonnte, wird nun gewiff Hery
Profeffor Schuly durdy feine reine Mathefis
bepgelegt Haben,

I fechften Rapitel , wo von Berhaltniffen
der RWerthe der Srundftitle gehandelt wird, find
aber die Ausgaben und Einnabhmen, welche bep
Grundfpifien Statt finden Eonnen, Feine Fors
meln gegeben worben,  Dentt wenn man fibers
fegt, wie verfthicden die Seundftdffe, und wie
unbeftimmt die Ansgaben und Einnabmen find,
fo wird man e mir firr Fein Vevfelen suvechuen,
Die
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Die Angahl der Formelnt wirde gewif nidyt ges
vinge geworden fepn,  wenn ich) nur die beFanns
tefien Falle als: Benfpicle hatte anfiibhren wollen.
Uber gerade: audy dief hiclt ich fite dberflgig.
Denned iff ja einem Ocfonomen nicht fher die
Ausgabe von der Cinnahme su unterfdyeiven,
und fowohl Ausgabe alg Cinnabme u beftim:
men,  Und ich glaube alles gethan su bhaben,
wenn idyblof als Erfahrung angenommen , was
mir in diefem Kapitel ndthig fd)ien,'unb gemiffe
Husgaben und Einnabien als beFannt voraus:
gefest habe,  Nur einige Falle ausdgenomnien,
die idy su vervifFelt und su wichtig hiele ; alg
baff idy fie hatteals Bepfpicle ubergehen follens
befonders da fie su vevfchiedenen andern Erfins
onngen Vevanlaffing geben Fonnen,  1nd dies
fes: BVerfahren feheint mir audh der matheniatie
feen Methode defto anpaffender su fepn,
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i ie fern idy die Sdge in cine gelbrige
foftematifdhe Ovonung geftellt, und alles mit
gehoriger - DeutlichEeit  und - mathematifcen
Scharfe-vorgetragen habe dberlaffe idy ven fri-
tifchen Sefern.

Sohann Andreas Kivchner.
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Cinleitung.

~ :
g %ennman durch einenin ver Flache eined Stite
Seloes DHMBA, Fig.'t Tabi I, willElibrlidyangenoms
menen Puntt B qus vermn Mittelpuntee der Erde C, fich
einen icbel FEG befchricben. Denft, und biefen irfel
eine Kugel befchreiben (afts fo beifit Die Sladye , welde
von der Peripherie befchrieben witd, die borizontale
Kldche der Erde, und die, mweldye derBogen FE bes
{threibe - die horisontale Slache Des Siutt Seloes
DMA, ;

: Anmertund.  Eigentlich ju fagen ift die Hovigontale Fladhe une

forer €rde Peine vollfommene Kugel Flace. Man dente fich
die Gede fiberall mit Waffer umgeben. Das Waffer wird fich
verimdae der Sehtoere unter den Polen etwag sufam mes
deiiften, unter ben 2equator evheben ,. und die Dberfladn
deffelden um etwas vor ciner wirtlichen Kugel: Slache
abweichen.  Diefe Oberflache wiivde das vidhtige Dildvone
der Hovigontaten Fiiche dev: Eede gebent. Gleicywopl ifé
die Abweichung fo gering, 4af man gar nicht ndthig hHat
Bier bavanf Jtafeficht 3u nehmen,  an fehe Heren Tos
bias Meyers prattifhe Geomet. 1ften Theil §, 117

Die horizontale Flache eines Stlck Fefves ift alfo
¢in Theil einer Kugel-Flache, e

A Jn




Einleitung,

3n eine Beummen inie (af¢ fich fedetgelt eln fo Feis
ner Theil annebmen deffen Kefimmung niche meby ju bes
merfen ift, b, b der nicht mebr von einer geraden $inie
unterfchieden mwerden fann,  Eben (o [aGe (ich in einer
jeden Erumme Flache ein fo Eleiner Theil fiir eine Chene
annebmen,

Mann Eann alfo eine horigontale Flache nur bann
flie eine Ebene annehimen, wenn fie ein fepr Eleiner Theil
von ber gangen Kugel-Flache ift,

Anmerfuna. Here Tobiag Meyer fagt i exften Theile feiner
prattifdien Geomer. §. 11 &. 39, daf man eine Hovigons
tale Fldche von 12 6ig r5 Quadratmeilen ofine mertiichen
Bebler fiv eben annehmen fonne, unbd,im dritten Lheile
$.342. ©.332 jeigt eviaud) wie die Abmeichung yu bes
fimmen iff... ;

§. 2. Dee Tpeil der praleifchen Geometrie, don inan
Belomeptunft nennt, it eine Wiffenfthaft der Tpeile
oon ber RugelsFlache ver Erde, in fo fern fie ald Eber
nen, gu betrachten fin,

Wend die Theile von-ber Rugel» Flache’ ber Erpe
nidht mebr al Ebenen angenommen werden fonnen, fo
ift bie Seldmeffun(t feine Wiffenfdafe mepr vavon,

Anmerfung, Die Betradtung ber Theile von der Oberfliche

der Crde, als Theile von eitier Sugel:Flache, gehorein dag
Sebiet der mathematifhen Geographie, welche in eitiigen
Lehrbidern den Wbrigen Theil der profeifhen Gesmervie
augmact, St

Alfo wird-nadh der FelomefEun(t niche bie frumme
Slache eines Stlite Feldes, betin in dev Nagur giebe es
Eeine Ebene, fondern die porijontale deffelben’, roenn fie
alg eine Ebene betvachree rerven fann, aufgenommen
und geseichnet.

Dlan venfe fich aus jevem Dunfee der Flache eines
St Feloes auf die bevigontale Ebene beffelben eine
fent,




Einleitung. 3
/

fenfrechte Sinte: . Bie nun die Punlte und die ®rens
gen ver Slade eines Gehft Felves anf bie botitontale
Ebene treffen, fo werden fie aufgetiomimen und geseicha
net, B, i bie Flache, weldye man durdy jene Pevpentia
el erbdlt, und man gemciniglich die Geometrifye Pros
jebrion nennt.

Solglich ift ein Rif eine ebene Jique, unter nep
man {ich die porijoneale Ehene eines Stitt Feloes vorfiee,

AUnmerkung. Die Seiinde, warum in dey Feldmeffunfi die
hovigontale Chene eined Stiaff Felves aufgenommen und
geseichnet wird , hat Hevr Tobias Mever'in feitier: praftis
fchen Geometrie xtenTheile &. 34.6. 9 gelehit.

§. 3. Dieebre fiber die Jertbeilung dee Felvet ift eine
iffenfchaft vonder Sertpeilung ber borigontalen Epe=
nen befelben.

Unbd.in (o fern madht bie Sebre fiber bie gertbci[ung
ber Felber einen Theil dev Feldmefunit qus,

DBen der: Jeveheilung fieht man entmweder gugleich
auf bie Glite ves Eroveichs , oder nicht. ~ Im ietern
Salle ift die Jereheilung blof geomettifeh und i eva
fteen geometcifch und SEonomify jugleich.

Die geometrifche Sertheilung gefchieht entroeder migs
telbar oder unmiteelbar. * Mittelbar wird ein Stirpe
Seld gertbeile, wenn e8 vermittelft eines Niffes gefchient,

Die mittelbare Jertheilung der Felder fege alfo die
Bectpeilung dec ebenen Figuren voraus, und viefe ift in
verfdyiedenen Fallen mie dev Ausmeffung der ebenen S
guren verbunben.

Jft ein StliEe Feld nicht durchaus von aleicher G3fte
te, und fell ¢s:geometriich SFonomifdy gerebeilt erdens
fo bat man guerft vas Werbaltnif der Werthe, weldpe
bie einelnen Quabratruthen baben ju beftimmen, Bep

P Dex
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ber geometrifch Sfonomifchen: Qevtheilung det Felber bat
man audb sugleich auf ven Umfang ver Theile ju feben.
Die $ebre fiber die Jertheilung der Feloer jerfafle
demnad) von felbft in jroep Theile: in den, welcher vont
ber geometrifchen., und inden; welher von ber geos
metrifch SEonomifchen Jevtheilung bandelt,

Dee evfte gevallt eigentlich wieder in drep Kapitel :
in dad, von Ausmeffung der ebenen Figuren; in
pas, von Jertheilung dev ebenen Fiauren; -in vas,
von Sertheilung ber Felder, Diefendren Kapiteln
ift abernod) bas pingugefiigt, weldyes lebre, wie
duedh bie borigontale Ebene eines jevtheilcen Stiite
Selves diejenige einev jeden Abtheilung ausgemeffen
werben fann,

Der andere Theil gerfallt in dren Kapitel: in
vas, welches jeigr, weldhe Figuren fliv die Theile
cines Stiitt Feldes bdie vortheilbafteften find; in
bag, . weldies von Beftimmung ves BVerbiltniffes,
bas die Werche ymever Grundfttitte und die ber eins
aelnen Quabdracruthen gegen einander haben , hans
Delt; und in das, roeldjes jeigt, mie Srundftiitee
von vetfchiedener Glite gertbeile wevden Esnnen.

Daber beftebt die gange Lepre fiber evtheilung
ber Selber gus ficben Kapiceln.

Erfies




s Crfies, Kavitel..
Bon Ausmeffung ciniger eberien Figuren,
g Gr!(&.t‘ung.” :

i 4 Giie cbeire Siguit augineffen peife, PefEineien,
mie viel Mabl eine anbere, bie man ju heern Mafe evs
mablt, gasmedec. gany oder: ein_ aliquoter Tbeil ‘bevfelber
~ mit fich felbft verEnispft undoverbunden werden muf, um
fene gy erzeugen. ' : wizantils.

; _ Gr!l&rung.i_'_"n'

§. : 54 Die um Daafie der fibrigen willtlibelich feftae:
feste ‘ebene Sigur, \ift dag’ Quadrat), ‘und jroar bie
@uadratruthe, wern' jebe Seite cine Ruthe; der
Quabratfuf, wenn'jebe Seite ein Jufi; Dder Lauae
bratsoll, wenn jebe, Seite ein. Zoll; - und vie Dua:
oratlinie; wenn jebe Seite eine tinie lang ifts

' Qir‘l'.!&rung. .

§ 6. Wie viel Mabl eine Figur iprMaf, obet ¢ir
nien afiqiioten Theil deffetbenn in fich encbale beifie ibr Tjns
balt’ Cober, twelches ¢ben das ift, ipre, Quangirat
(Brofie): MISORg HAE 0T '
ooty Borausfetjung )
- 8.7 DieGeometrielebre den Slacyeninpalt eines T
vallefogramms auf folgenbe Art finden.

_«Man meffe bie-Hipe DE, Fig. 2 Tab. I, uab
bie Grundlinie AC; und multipliziere die Babl der Suf
diefer burd) die apl der Fuf jener Sinie.  Das erbals
tene Prodult geige,  wie viel Quadratfuff dieFladye encs

s NS bale




Erfred Kapitel

balt, o, i, wenn & die Fuf ausdrufft, welche AC, unb
b die, welde DE enthalt, ab giebt ben Slacheninpale
(§. 6.). ‘ 5 et

Sie lebrt ferners der'Snbalt eines Drepefts ADC
Fig, 2, obet' GEM, ! Fig, 3 wepn: GF == AD, - FA —

DC, unb GM—AC, ift==b « §2 =a» Ip—2b,

: 2
zt:zmor[’lmg 47 SZBg’nn man. ein Dreyefe ausmeflen, obep
feingn Jnalt bevedynen will, fo’ nehme 1ar, 1o 115g¢
lich", Die_fangfee Seite yii Seumdlinie ; weil tan to qug
‘bet degemiber” ftebenden’ G etnen Perpenditel \bavauf
fallen tanint, " ohtie’ fie vartihieen g dlsl B oy
Anmerfung, 2. Durdy die Ausmeffung dew ebenen Figuten
will maw alfo eine Fladhe haben, denn die Sladye iff ges
geben s audhy muyltiplizieve man <nide eine Linie durdy
eine anbere: fondeen  Blof * die” 3abl der Kuf der eis
nen - duvd). die; Zahl depsFuf der anderni Linie; ‘und
dwary, . umeine 30l u finden, welhe beffimmt , - wie
viel IRabl das Mg oder ein atiquoter Lheil deflelben ges
nommeh werben wmuf, wn' die gemefjene Sigur su eryens
gen, b, & duvd) ‘weldye man den nhalt oder die Quantis
tat (GU6e ) bev: gemefferien Flade evhalt, Audhy “den
Ausdiutt AC % DE fann.man  teine Sléche wentten, fons
bern nuy fagen cv Gedeutet dag Dblong bev Lnien AC
und DE, ¢ EY g
CAufgabe aigodan.
§..8. DenJubale eines Trapesoids ju finben, tvo bie
Tab, I, eine, gemeins

Perpendifel FB. und GD, Fig. 4
{dyatclicre Grunbdlinie AC paben, 3

Aufidfing. €3 entbalte AC 2, BF b, und DG ¢
Suf.  Der Inbalt'ves Drenefes ABC fep=—=m, und
et des Dreneltd ACD —n, ' i ift @b m, unp 2°

% 2
=n (5. 7). " Foldlich m —2b 4. Bc_ ab+ac_
e 2 2 2

a (bt
2
ber ganjen Figur ABCD. Zr.

)~ (bt-c) ™ Fa——q ¢ % (bc) =bem Jnbalte




Bon Hudmefs einiger ebenen Figuven.

Epenpelt BVeembae diefer %ormel Lahn bevFlachenine
palt-einer foldjen: Figur auf eine bequeme 2(rt gc-
funden wevden.

Q‘rﬁcr satk. QBctm 'a Seine’ ah! 1{1, ‘Die rtb burcb 2
bwmurm (afit, 3 B. 8 = 285D 214" uhbe=
‘y fo ift (bc) 2a—m, (118) =14 % 19
'—26’ Quadratfuf. * |
Sweyrer/i§all. o 3fb vie: Sunme bpie o befehaffen,
(bafi fie; durch 2 bividiert werden fann, § B. ift
brsiE c=9/y und az=29’s fo iff aw 5 (b+c)
=29 % 7 (1149) T=29. 10= 290 Quadratfuf.
Dntm Sall. . Kannimeder:b-+c nodh aburd) 2 bivie
o blere nmben 3 Bt b=8% c==9, und a ==
29 o't 2 b+c)__ 9(8'!‘9)—'__-‘-29.17:;;9_;_
" R i) 2"
=146% Q.uabra:fuﬁ 2Quadrateuthen 46 Duade
vatfuf und 5o Quabmtéou.

UnmerBung. €5 iff hier ywifden Trapepoid und ‘Impeg ber
uterfhicd den Heve >})1ofeﬁ'or @dyuly in feiner reinen
Mathefis, Heve Berja infeinem felbfilehrenden Seometer
und andere mebx gemacht haben ; nahmlich:ein Teapeyoid
it ein  Bievett, wo teine Seite Der andern pavallel ift,
find aber  jwe) Geisen einauder parallel, fo pofed die Fis
‘gue ein Tvapey genefnt.

it figlache

S, 9. Den Jubalt einer jeden gerabhmgm Sigue
ju finden,

Zuflofung,  Mian theile bxeSzgur burcf;@tagona[;
linien, in veneles ‘

Habeneinige von {hren eme(old\e iage, baﬁ poey
Perpendifal cined gemeinfihafeliche Srundliniehaben rie
r B. BG4 unb HD, Fig. 6 Tab, I ‘auf'EC fallen,

A4 fo




Einleitung.

fo fahn ThesInbalt nady §. 84 gefunden merben; 3t
diefes nicht) formuf man den Jnbalt eines jeen Dreyefls
nach §. 7 fudpen.  Die Summe von: diefem, . was fo
vobl nach.§, 8 al8 nady §:.7. gefunden worben ift, giebt

ben veclangten. Jnpalt,
; Aufgabe
§ 1ol ®en' Jnbalt eines Trapejed ju finden.
Aufidfung.. €8 feyn ACund BD, Fig. 5 Tab. T,
bie parallefen Seiten, ~ Alfo GA als Hibe des Drenetts
ADB—ED," weldyes bie Hohe bee Drenetfes ADC fepn
foll: - Gefen ferner ver Jnpialt des Drencis ADC = m,
und ber:des Drenetts ADB—1n, AG=DE entpaltca,
BD b, <und AC c Guf. - Dun ift 8 Eb=n, und
axze=m (. 7.). Ufom Fn—a x
Fo Aok Thnslt +§l_’:__(c+b) l=an z(s+b)=
3 .2 2
(c+b) « Za—Dbem Jnbalte der gangen Jigue.

Erempel, €8 fey AG=10/, AC— 19/, und BD—
28'.  Demnady ift (ckb) nla= (19p28) 5=
23 Quadratfuf. )

S AG=11/, AC=13/, untBD = g’ fo
At (c+b) =11 % % (13ag) = "8 4 77

. X154 Quadratfuf. < '
Sindet dev dritte Fall flate, 3. B. ift AG=y5/,
~AC=28% und BD=g'; (o ift b _5(s+9)

2 2

J

=507 =35 — 11 Ouabratfuf.

pol(3 g1IN0 BipiE NG,
3ufa 1. Cin jedes requlares Bielef 'von einer ges
vaben Anzaph’ Seiten; afe fich in Trapegen gerlegen.
$Hat-bas regulire Wielet eine ungerade Angapl Seiten,
fo-mufjuivee- Summe! der Irapegen noth ber Jnbalt eis
: neg
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nes g(eubf(bmfehgen ibrcneffs nach S befonbtre g
vechnet merben. g e b

Iufag 2, QZm m.egu(am Bielelf, ba§ von Iaufcr
gevaden Sinien umgrenyt ift, und zwep gegentiber fes
bende pavallele eiten hat . wie AB und DE, Fig. 7
Tab. 11, fann in lauter Trapezen ;etfcgt werden, ,Den
man siebe puv aus jevgr Ette F, Q,, 0, Ny M,'C Siniehe
ivelche mit AB ober ED parallel finbd. Lé {en RW aif f
DE fenfredit, der Snbalt des capeyes AFGB:m
FGHQ—n, QHCP — Py PCIO =g, OIKN —-“h'
NEKLMZZI, und der deg Srapeyes MLDE-—k fees

ner ¢ enthalte AB a, FG b, QH ¢, FC d; Ol &, "NK -

£, MLz und EDh §uf endlidhentbalte RS A, ST B, TZ
CZVD VYL E, YXF,unDXWG%uﬁ e

 Da mm m=Z(a$+b)A, n— (b+c)B, D
. z(c-{-d)C 5 q_3(1{+e)D h=I (e+()E Jr=s
=(EF2)F; und k=% (g+h)G: foift m+n+p+q+
h+1+k (a‘i«b)é\ +%(bF OB #E(cdd)C4
2 (d+e)D +5(e+ODE+5(f4p) F+}‘(g’}' h) 6=
((24b) At (bec) B F(c+d)C (dFedD A+ (e +OE,
+ (g )P Cy+h)G): 2= bem ‘3npalt¢ Ded
xrregu(aren Bieletfs ABCDEPA.

@eet man nun RS=A=—a, RT=A4-B=0,

Rz——A+B+c_y, RV=A+B+4C+4D=3,RY=

A+B+CHDHE—¢, RX =A¥B+C+D+E+F =],
uid RW=A+B+C-DHE+F4G=1: fo ift

=

B—=f—a

C—=»—p

D=d—vy i
E—=e—0

F—=¢—s 135

G ==y~ ¢ Folglich, da nun

As (8-b)




@Crfied: Rapitil

(a-+b) e wrekaa R baivi s s ’r"f‘ }
(b+c)(a—o&,__+LB batefd — eq it
(ct+d) (=8 =t et dy - e - 48

: ,,;‘: +F‘ +f£ # f&- 93
(,{+,g) e S et X ¥ B
(g+h) ey ,,g ==y +hn el 1» & ﬂ
@0 +q+h+1+k._ ‘a oa-'—bﬁ - 6Q+ c/_.
oy +d§_f otes— g8+t }f~—-}*€1>-p +hq) B
((a..c )ac+(b— d ) 34 (c* ) o d-—-“o*&(m g)s
ST kg thyn): 2 :vuni}npdrcber gan:
5m Sfju" "bCDBPA

- %-nﬁgm @elst inan ED h=ML= g——NK—-
{—Ol—¢; {J)'mrt)((d_cja—l-(b d) BH(cLe)y
o (derf) O (e—g) 3 (f=h) O (gokh) g2
a={ (a7 @k (b—d) Q+L°~w /+"( —f) 3
’I‘Z}V"\ &o % w 5
“Infars 4. “@efit man aur!) OI: :PC*-d—--
QH“c“‘FG__b o wiry
(lale) a4 (b 20d)iB 4 (e —8)ip4 (d——f)a\b
2hy) s 2 ={ (B c)u+2hﬂ~z:§(a h)a+hﬂ

Hier verrvandelt fich Fig, 7, entweder in Fxg 8,
oder Fig, 9, e nachdem AB S ED, over ABED,
SBermpge diefer Formel wird bet Snbalt eben fof qefum
den,.qlg menn ian bie abt ber Fup von RW bued) die
von DE ‘multiplisiette, und im ‘erften Falle su  diefem
$rodufre D¢ Quadratfuff ber bepden Drepetfe GAF und
B:,Q abdierte, und im leftorn 8«116 fubtrabierte.

Sufag 5.  Sebr felten bat eine auf bem Felbe auf-
genommene Kigur groen crmcqen mbenbe parallelen Seis
ten , und fann pemnach nich in lautec Trapezen 5‘“59‘“
roerben, S viefemn Fale entflepes entiweder: oben, wie

Fig.

#
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Fig. 145 Tab. IT, cobee sunten ein DreyefE, oder man
‘erpalt wobligar obew urd unten welche j1wie FRG, *iiid
NKM;. Figyr12, HieviftAB == a o3| BM mog =0,
und “der: Flacheninpale: Ber Figue  RGKMOPFR =
(= o (b s d) B (e &) gyb(di) ) eif

-2+ x ;

Lrempel. < s fop RS =a2=—¢/, RT=p— ;4’,
RZ=yeon 7l RV, emd— 275 RY=memm36/,

L RY£YM —d—us FG=bz=1,! QHz=g

£=11, PC=d—2, Ol=e==13/, NK=
L =14, Ulfo it e

(cat (b B+~ yt(d Ly sy
es4-1C):  2==( =61 +Ci3 ~ie)a
(172 35) 742 — 14 ) 274 /50 + 14,
43): 2—=(—66+14—68— 54 T 540+
602 ) 2= (1156-188): 20=565't 2—=484
Quabdcatfuf. o b Dk 9 H-

3ufag 6, Ninme man flr die &inien FG, QH;
. f. w0 Figs 13, eben jene Budftaben dn; fo it voe
Jnbalt diefer Figer = (— ca+t(b—d) B+ (c—e)
4 (d== £) 0 es)s 25 und wenn:FG =QH==PC
=b=me=dift, =(=ca+(c—e)y +(d_f)d

e EE): 2,

Epempel.  Eg ey == RSl o e R 7 o !,
O—RV' =28, ¢—=RY=30 b—t—d=13,
e~ OI—r2’, und f=11.  Demnadh.ift (= ce fo
(c—e) y+ (A=) ddee); 2=(—13. 54
Cr3e=12) 21 (13 —11) 284 12! Jo)ii 2
—(—65+21456F 360): 2=(437-65): 2

- =572 127186 Quadratfuf.

3ufaz 7. Qft eine Figur in Frumme Sinten cinges
fdloffen, mwie Figz 24 Tab. IL, {otheile man den Um:

fang
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fang foein . baf man gwifdhen jroen Punbten feine mers
fiche Keiimmung mebr igervabt werden fannso Hievouf
5tebe yman aus jedem Puntre difrch die-Frgur Sinien, die
it einander.pavallel find. + Es feon biev i die tinicn
RS, RT v, . w ebenmﬂs jene Bud)ftaben gefesstr Das
ber ift der Jnpalt biefer Figur=(— ca + (b~d) 3
+(C—=) y+(d-—-f/ a'i‘\e-g) et fCFen: 2.)

Sufa@ g: - Kann man be’ Q‘araﬂeﬂrmm in ‘gleichee
Entfernung “3iebbn - foerhale meSormel noch eine grofe
Abkitezung, ~Denn in' diefem-Fale i, wenn RS=A
=ST==B="TZ =C =ZV;%u. " v, qefent foied,
((a+b) A4 {b+c) B+ c+d>c+£d+e) D
(e+6) E 4 (Fr.g) E+ (g+h) G . 24(Fufes 2) =
((a+b) m F (b+¢) m = (c+kd) m—+(d+e) m +
(e+D m-}— (f4g)m+ (g+h) m): 2, wenn nabms
lih i =RS=ST—=7TZ, u. {.w i, =@=4b4

bt-cetdtdtete +f+r+g+é+h)m

:(b+c+d+f+ g) m+(“+h) $vlghd)ba

Flg 14. 8= o unb h=o:iff; fo tﬂ duch (a‘@;ﬂ =

o, und (b+c+d+e+f+g)m+(a+h)m -
2
(b+c+d+e+f+g) m, obet, wenn map M=
der Sabl Der Suf feke, welche RW enthalt, und n die
Japl ver Theile RS iff, (b4c+d e+ f+gm=

(b4c+=d4e+ 3 M = vem Inbalte der Figur
n . s

RLWMOR.

Erems
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Erempel, €8 [ m=M — 1 SRute. It

n

== " 780 ; 1118
cm= 845" :
D, Gt 11
o= AT
f =0, ka49Y
g i1 74 1os |
b4-ctdte+fte—== 5975 | Ei !

Jnhait == §9-50000" i
1 4 SR =503 1° ik
8 fep alles, mwie dngenomimen worben:ift,” nue
M=—21°, n=—=7, und m=M — 2T — g0
n ¢y )
Demnadh 5975 w 300"=17925 ' =1797[1°=
dem Jnbalte det gangen:Figur.

3ufag. Ale Erummlinigen Figuren werden duvdy
geradlinige aufgenommen. = Dicfe ift entweder aufecs i
balb der Prummlinigen , wie Fig. 11 Tab. I, ober ins e
nerhalb’, mie Fig, 10, Jn bepven Fallen fann man evf iy
bie Fladye der geradlinigen befonders ausmeffen.  Bep g ;5 ‘
|
1

ABCD fudye man vevmictelft gegenmartiger Foruel ben :
Snbalt der Stiitfe ABKGHI, GKLF, FLCDME; |

MEHI, unb jiehe die Summe deffelben von jenem ab. I
Diefes wicd befwegen bequemer feyn, al8 wenn man il |
blof ben Snpalt der Frummlinigen Figur fucht, weil il
man die Perpenditel aH, bh, cm, dn, ep, fa, gG, i
und ipre Enefeenungen-Aa, Ab, Ac,Ad, Ae; Af, Ag, AB il
ben Aufnebmung dee Figur fchon gemeffen bat. Bey 1 1]
Fig. 10 muf man den Flacheninpalt der Sthfe AIKB, |
BKFS, FCDG, DGHE, HEAIP jufammen vechnen,und
vie Summe ju dem der geradlinigen Figue abbieren. il

Aufs




Crftes :ﬁapitcl
I Aufgabe

§, 11..Aud allen drey Seiten eines Drenelts feinen
Qnbalt 3u.finden,

e Aufidfung.  Sm Drepeffe GFM, Fig,2 Tab, I,
| fer GF—c, FM—a unb GM = b Suf. &g fen fevs

‘ net FE auf ‘GM fenfrecht. - Dlun verpals fich wenn man
Yen fin, tot=—=1 ft}ét‘

¢ FE=1 ; fin.. FGM
| ¢ % fin. L FGM=FE, GFolglith
| B S"ba(t:bc » fin, LFGM
2

t €8 verpalt fich ferner
et GE =1 ¢cos. L FGM
" GE=c cos, 1. FGM
EM=—GM —GE=—b ¢ 3 cos.L FGM,
Da nun in eliiem vedtvinfeligen Drepeffe EFEM
FM4=FEs 4 -EMY, fo ij ,
8 = (cx fin LFEGM) + (b~'cx cos, L EGMY*
= ¢ (fing LEGM + cosdL FGM) + b* —
: i 2¢b ™ cos. | FGM,
Weilfin, totq==finat. FGM 4~ cosi | FGM
und fin.tote=1, fo ijt
1 = fing . FGM 4 cosq LPGM. " Folglich
| 8°— ¢4 b’ =< 2¢h 1 cos/. FGM

o==c’ b =a’2ch % cos.. FGM

2¢b seicos. L FGM = c’+bh’~— a*

A A his2igt
cosfRGM =S b2

2¢b
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1+c.>sLFGM—1+°+b2___, it
2¢h ‘ i |

2cbie 0 bl 2 ' 1 ;
ASRIE e i
WA foie |

——

B (a+b+c)<b+c—a>

i 2Bl e al

und £ —. €os. “GM*I«—c b’ e 1t
2chi

.._2cb..c ..b’-{-a

gcho A it

L GO (b |

r 2cb » ; i} :
.._(a+c b)(a+b—c) ‘

2¢chb '

el ¢ nun (( = cos. 1. FGM) (1—cos, LFGM)
=I—cosay FGM = fin1.. FGM

find L FGM= (a4-b4-c) (b-c_a)(atc.b) (ab~c)

(il 114

4b’e’ il

Tolgl.finy EGM_r(a-i-b-{-c) befc-a (ﬂ“'f P_ atb-c) WE
abc® HIE
be x fin,L FGM o N R ] e it

2 2
1@ tb4) (bpc—8) (adc—Db) (agb—c)
4b’c’ i
SLINC L HCPIC DIGRD |

2bc

I bbo(b4e— 0 ahembetb. i
~ == bem verlangten Jnbalce, S
i

F 2hnmere
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Anmerkung. FWie bebanntlagt ih eine jede getadlinige Fis
gur in Drepetfe serlegen.” Ptan fann affo dureh gegens
wartige Sovmel den Snhalt einer jeden gevadlinigen Fie
guv findew, wenn- man bey Aufnehmung ey Sigur gu je:
dem Dreyette alle drey Seiten gemeffen hat.  Hiefe Fous
mel gicbt in diefem Falle nicht nur den Bortheil, daf
man nad) dem verjiingten Mapfrabe Feine Linie 30 meffen
braudyt, ober wobl gav bifiweilen nicht uithig hat die Fis
gur aufputragen ; fondeen verichafft audy einen TWeg den
Feblern, _weldye Bey Abmeflung der Linien ‘nach einem
vevjiingtent  Mafftabe begangen werden, austoeichen 3
gonnen. - Denn, wie bie efahrung lefirt, fann niemand
wer nuv-auf dem NRiffe Lniennadh einem verjiingten Mage
ftabe abmefen will, genau genug verfafren.

3ufan 1. -+ Sind dieSeiten eines Drenefts febr lang
fo. werben bie $ogarithmen einen viel Eirjern YBeg jur

Bevechuung bes Flacheningalts geben. €8 fep derfelbe

= M.~ Mitbin ift

M =3 (log. (a+b¥c) + log, (bFc—a)tlog.(atc—b)
+ log.(a+b—~c)) — Iog. 3.

Lrempel, €8 fepm = 38°, b=21°, e=g°,

Wfoa1) CL09 389
b —L 21
C. iz—— 41
atbgc ——  100°
)T T TR S 24
afc—b —— 58
L AR T Y
log, (a4-b+c) = 2,0000000
log. (b4c —2) = 1,28021087%
logi (ad-e L by “==' 1,7634280
log,(@+b—c) . —  1,257272¢
2) 6,398911%
3/1994558
log. 4 = 0,6020600
" log M = 2,§973958
und M = 39§,72 Quabdratruthen,

Jufag 2,
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3ufas 2. Jft vas Drenetf gleichfeitiq, nabmlich
a=b=c, foift der Flacheninhalt :1;3_“: =327 3.

4
Siie ein gleichfcheneliges, wo nabmlich a==c ift, ift ders
felbe= % 1 ((2a-+b)(:a - b)) b’
—3br (2a+b)(2a—h).

Jufa 3. Da fih ein jedes vequlares VieleFF in eben
fo viel gleichfchentelige Drepetfe jertheilen taft, als es
@eiten bac: fo ift ber Flacheninbalt eines Fiinfebts =
5br (2a+b)(2a —b); der eines Sedysefis — Shy
(2a+b) (2a - b), und weil bier a=b ift, =3y
za*=3a’1"3; vev cines Siebeneffs —=7b 1~ (2a4b)
(za~b); und endlich fitr ein Bieleffe , das n Seiten

bat, ift det Jnbalt =" bi~(2a+b) (2a —h).
4

Allgemeine Anmerbung Gber diefes Rapitel.

Die Flache eines Sttt Feldesg gany genau ausyumef
fen, und die Grifie derfelben anjugeben , fest evftlich vors
aus, daf wan alle Linien, weldeden timfang, und alfo
die Grofie dev ebenen Fladhe, weldye von ihm eingefdlof:
fen wivd, beftimmen , auf dem Felde gany ohne Fehler
gemeffen habe,  Sind alle Linien ves Umfangs, und fo
viel Diagonalliniens gemeffen worden, daj von ihuen die
Ftgur in. Drepefe zeviegt wird, und alle drey. Seiten
cines jeben Dreyetfs befannt find; fo tann der Fidchens
inbalt nach §. 11, beffimmt werden: if aber die Figur fo
aufgenommen, daf die Sohe eines jeden Dreyets tris
gonometrifth gefunden yoerden fann, und nidt alledrey
@eiten beffimme find; fo muf man die Flache derfelben
nad) §. 7. augmeffen,  n beyden Fallen ifi es moglich
den Jubalt ohne Fehlev, die echnungsfehler, telde

man {eidht finden und vermeiden fann, ausgenommen, ju
Beftimmen,

Auch Bey Erummlinigen Figuven geht dicfes an, Denn
eine jede frummlinige Fiour, wird durd) eine geradlis
D3] nige

g <
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nige aufgenommen, wie der Zheil der prattifdhen Gheos
metrie, von Aufnehmung der Siguven, lebee. 9Man darf
nue bey Aufnehmung der Sigur entweder alfle drey Seis
ten eines jeden Drepetts der geradlinigen Figur: ober
die Winfel fo gemeffen haben, dag fidy die Hidbe eineg jos
ben trigonometrifdh finden (aft. Sn bepden Fallen fann
der Jnhalt dev geradlinigen Fignr, uup auch der der
toummilinigen, wie §. 10 3ufag o, 8eieigt tworden iff,
Geftimme werden, obne da§ man ndtbig bat die Gigur auf
bag Papier ju tragen. Aber wie gewdhnlich, mift man
die Winkel mit einer Scheibe, oder nimme die Figur mie
einem Meftifche aquf, Diefes verlangt, bdaf man bie Fis
gur etlidie Nap( verfleinern, fie auf das Papier tras
gen, und von da die Linien, weldje jur Beftimmung deg
Slacheninfalts ndthig find, nach dem verjiingten Nafs
ftale, nach weldhem bie Stgur aufgetragen worden ift, \nbs
meflen muf.

Daf in biefern Falle, wenn man die Linien der Drey:
ete auf bem NRiffe abmifit, Gey Beredynung des Slachens
inbalts grofie Gehier Begangen werden Eonnen, it gewif
leicht eingufefen ; bafi ferner dey Seblev defto gudfier wird,
oder leicht weeden tann je mehr Dreyefte man 34 beveds
nen hat, iff gav niche 3u begweifeln s und dag endlicdy dev
Sebler, ohne Berfdpulden, am alfer grofiten werben fann,
wenn alle Sinien, weldhe jur Vevehnung ves Fladyenine
balts ndthig find, auf dem Jtifle abgemeffers werden maf
fen, wivd man leicht sugebens fo Bald man weif, vtaf
diefe Fehler blof burdhy die vielmaplige Bevbieinerung dev
Sigur entftehen. Esfann alfo der Febler im Berhaltniffe
der verjiingten Sigur yur aufgenommenen fepn, ich Jage
ev fann, Folglich befto grofier, je ein Fleineper Theil der
1 0iblichen Seidmafe iff ; und
efchtwinden, penn man im
ieder fo grof U geichnien, alg

wiitde demmnach ganlich v
Stande ware eine Sgur
die aufgenommene,

Sewdhnlich nimme mapn won den iblidyen Felbmafe
einen Soll fir gehen Ruthen des verjingten Mafiftabes
an; ja an verfdhiednen Oyren Dentfclands iff ein foldyes
Berhaltni des verjiingten Magifabes sum 1blichen Felds
mage, bey allgemeinen Landesvermeflungen feftgefest wors
ben
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pen.  Diefed ift aber gerade ein Ma, o man nuv big
auf vier oder fehs Solle vichtig meffen Eann.

MNan fetse es fey die HOe eines Dreyetts —b, die
Grundlinie — a Fuf; und man habe anfatt b die Lnge
be$-n odet b-n, und anftact a die Lange a < m oder
a—m gemefien. Diefer Govausfesung nadh, wivd man

anftatt f‘E enttoeder

2

(ab $- an -}~ bm o mn) : 2
(ab—8n =f bm -—mn):2

(ab -~ an —bm ~ mn) : 2 ober

(ab = an — bm — mn):2 finden.

$45t man dag lehte Glied mn, daf nuy i Vethaltniffe
mit 3ab fefr flein feyn fann, weg: fo ift leicht ju evfes
Ben, dag der Fehler im evften und lesten Falle am grdpten
{ft; und daf e im yweptent und dritten Falle defio tleis
net wird, je weniger 8 und b von einander unterfdicden
find. Gt a—b, undbm—n. fo wid, wenn man
nm - o felt, audhder Fehler —0.

Aber aud dev Fehler in (ab o an - bm):i s und in
(ab —an —bm; ; 2— (ab — (an = bm ) ): 2 ift defto
tivinee, je fleiner der Unteridhied yroifchen a und b ift. U
diefes ju jeigen, darf man nuv unteviudhen in wie fern
asp b am teinifen ift, indem ab fich gleich Blebt. Wenn
ab’eine unverdndertiche Grépe fepn foll, fo muff a abnehs
mett, wenn b junimmt, und bomuf fo viel IMahi leis
ner werden, fo viel Mahl.a gedfer witd. €3 fey auf
diefe Avt qus b die Hdhe —h, und aus a die Grundlis
nie — g geworden, Alfo verhalt fich

a:g—h:b umd

PRESSURIEIEAS

ab— gh.
Man fese anftatt g die Grdfie pxy und {affe P die Grife
X

h bedeuten, @4 fey px 4P —=P. Dedeutet X aufier
X

x irgend cine gange 3abl, fo i[i_P_ip , und P wdchit
X

fobald x gunimme, Denn px tviArb fo vief SNabl grdfer
D 2

und
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und B fo viel Mafy Heiner, fo viel Mapt x grdfee

wirtd, Da nun P Heiner al8 p ifE, fo fann durd dfe
X

Berminderung des L die Grdfe P nidht verminder ¢ wer:

X
det. & nimmt aifo P ab, Bif x =1 wird. St x i
gend ein Adjter Brudh, 0 iF LS p.  Alfo nimme P
X
mit dev Bertleinerung des Buudhs yu.  Folglich ift P am
Heinften, wenh X1 und a=—b iff,

€8 fep a==100°, b==50°, mr24— 5, Doy
tiad) ift 2ab == 25000} :
X (ab = 811~ bm) — 2501,5
- o
3 (ab—an -} bm) = 2499,5 11

n

X (abv~an —bm) — 2500, 5 0
3(ab—an —bm)- :493,;”’
Wentt a—20° b—2°, m—2“—n gefest woitd,
fo ift
2 ab ”Z 70 Qnabdratruthen
1 (ab -4 an W bm) =——=70,27 e
imme man an, der Affer fey— 140 Quadrateuthen,
und man habe die Flache duveh roey gleiche Dreyefte auss
gemefien, fo fann der Fehler an 140 Quadratruthen —
0, 54L° und affo an 1 5002ker = 5 ALter und 110Qua:
dvateuthen betragen.  Man ficht daber, daf es wivklich
feine leichte Sache ift, fo genan 3u verfabren, daf, wie
Hevr Jolimann in feiner Seoddfie i jwepten Abfdhnitte
. 73 fagt, devr Febler an 1500 Ather nicht §oer 3toey
big drey Utkev betragt,

Wivd dev Jubalt eines Drepetts aus allen drey Seiten
bevedhnes, fo faun der Fehlvr am groften werden, wenin
die Seiten verfihieden find;aber Eleiner, wenndag Dreyett
gleichichentelig, ~und am fleinffen wenn cs gleichfeitig iff.
Denp im evfien Falle wivde man anfiattg 1 (a—-b-+c)

(@t




SBon Andimef. einiger ebenen Figuren, 21

(bkc—a) (a¥kc—b) (adb-c) erfatten

31 (@¥m+b -+ ndc 4p) (bdnfcdp_afm)
(aFmtchp-bFn) (@t mbbdn_chp);
im gwepten , anflatt 77" (2a+b)Camb) Geommen
(b )% 1 (2(2 :i‘:m) »!-b_'i;n)(z{a'l‘m)_.
b:-_" n); uad im dritten, anffatt 581 3 twiiede man
finven z (2 - 2am-bem’ ) 173, Man ficht Bieraus
sugleich , dafi e3" nicht vathfam ifi, ovie Litien, we
man den Jnbalt ‘eines’ Drepckts . ais” bod
rechiten will, nad) einem verjiingten Maf abgiie
fen. Denn hier fann dev Fehler leicht weit betedhilicher
feyn, alg der, tvelden: tan ' begelit, tenii der Supale
blof aug dev Grundlinie und Hibe beftimmt wird.,  So
Bald man bey Bevedhrung des Fladieninfalts, einen vevs
jungten Mapfiad ndthig Hat, fo wird man diefe lehtere
Avt jener auch fehott defitvegent voryichen , weil in dicfem
alle duvd) fie dev Juhalt leichter und gefhwinder evhaf:
tent twerdent fann,

Das BerhAaltnify des verjiingten Mafiftabes gum (6l
chen Feldmafe fo Fein ju nehen afg moglich, ware freys
lih ber fiderfte MWeg den Fehlern qusyuweidhen ;. aber
wiitde man hierduvdy sum Sebraudy niche oftmafls’ fehe
unbequeme Niffe srhalten? Doch, baf alle Linier auf
dent Niffe gu Flein oder ju grof gemeffen werden: folften,
ift nidt leicht dov Fall; gewifi, edwerden am dfteeften
einige su flein Lmbd andere ju grof genommen worden,
Hievdureh wivd ver Feblew fyon fo widhytia nicht; und
tahn bifweilen wohl gar verfbwindew.  Wenn man alle
Linien;, weldye jur Beftimraung des Fldcheninhalts einer
cbenien Figur erforderlich find auf dem RNiffe in verfdies
deneit Jeiten ey oder mehreve Mahl abmifie ; den Sz
falt Devechuet, und unter affen den mittelften nimme: fo
vdre dief ungefafhe ein Witeel den Gengen bes wahren
nhalts fo nahe gu fommen. a8 miglid. 3. V. man
Dabe den Fladeninfalt einer ebenen Figur jum evften
Mahl =789 Duadratfuf, jum jweyten Moble 73407,
und sum dritten — 745 [1“gefunden.  Hiet ift unter ale

Ten dreyen der mittelft — 789 ¥ 734 T 745— 2268
=756 Quabdratfuf. 3 3

&

>
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.

Swentes Kapitel.
DBon Jertheilung der ebenen Figuven.

Evilarvung

€. 12.. Cine ebene Sigur jevtbeilen beife, ibre
Slache in. gewiffe Stijkke trennen,

. 3ufag 1. Diefe Stibfe find alfe Theile von der
Slache der Figur, vie gufammen genommen ibr gleid)
find, und von weldhen gwen immer eine gemeinfhaftliche
Grenge paben,

Sufan 2. €8 ift aus der Geometrie befannt, daf
eine Sladse von $inien umgrengt wird,  Mithin haben
3wen an einanbder liegenden Theile ju ibrer gemeinfchafee
lichen Gvenge eine Sinie,

3ufag 3- Dewnach werden dbie Theile einet ebenen
Figur dburch Sinien beftimmet.  Da nun eine gerabe e
nie duech gmwen Puntte viflig beftimme ift, fo wird vas
Rettheilen ciner Figue febr ecleichtert, wenn man fie durch
gerave $infen jertheile. Dann in diefem Falle bat man
nur die Punkre ju beftimmen , weldhe die Grengen der
Zheile begrengen.  &ind fie beffimmt, {o find aud) die
$inten beftimime, tweldye von ihnen begrenzt werden,
Folglich- auch vieFlachen, weldhe von diefen begrengt wevs
ven, D. 1. die Tpeife ber Figur.

Anmrerbung.  Die Theile einer Figuv follen entweder einans
der gleich foyn, ober nicht,  Jin lebtern Falle ift fogav
bas BWerhAltnif gegebert, bas fie gegen einanbder faben fols
fen. Mian bat aifo fibechaupt, wenn man eine Jigur
jectheiten mill die Punite su finden, welde folde Theile
Beftimmen , ‘wie fie veviangt werben,

a3,




Aufgabe

§ 13.* Gin Parallelogramm in groen gleiche Tpeile
gu theilen.

Aufldfung, Hier find, wenn die Tbeilung durch
blofies Reichnen vevrichtet werden foll, nur drep vers
{chievene Falle mbglich, ~ Entreder follen die peile wies
ver Parallelogramme , ober Drepetfe, oder Irvapes
en {epn. :
; fl. Man theile eine Seite, 3. B. AC, Fig. 17
Tab. 11, in gwep gleiche Theile in G, unbd_ siehe mit
AB oder DC die ¢inie GH pavalel,

II, Man siebe die Diagonallinie AD,  Fig, 2
Tab, I,

I $Man theile eine Seite 3. B. AC, Fig. 19
Tab. 111, nad) Bille in goep Theile in G, und madye
DH—GC, oder HB==AG,

Dewoeis, Ueber den evften und gweten Fall ift niche
nbthig Beweife ju geben,  Dennman findetifie faft in jee
dem Sebrbuche der veinen Mathematit,

SJm dritten Galle fop DH=—=GC —x Fuf; die Hibe
DE—cFuf. Al Seiten einesParallclogramms betrad)s
tet, it AC—=BD, Cs{ey AC=BD=—a Fufi. Nun ift
AC—GC=AG—=BD —HD—=—HB—/a — x, und
BHGC =ZLc((2a—x)4x) =Zea—HDAG=—3ABDC
¢ 10, 7.0

3ufass, 3ft auferbalb ober innerhald eines Paralles
fogramms, ober auch in einer Seite ein Puntt gegeden,
durd melden eine gevadedinie gegogen wecden’ foll; weldye
die Jigur in gen gleiche Theile theile s fo giehe man die
Diagonallinie AD, Fig. 18 Tab. 111, theile fie in jroey
gleiche Zheile in G, und giebe durch diefen Punke und
den gegebenen, der biee C fewn fofl, bie gevade $inie CH.
D 4 Denn

Bon Jertheiling der ebenen Figuten. 23 -
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Denn man darf nur ang der Geometrie wiffen, dag,
mwenn GD = AG, aud) PD—=AH und BP— HC ift,

Alfo: wird oudh: bier, mie ohen bewiefen wotdenift, vag
Paraliclogramm in ywep gleiche Theile getbeilt,

Aufgabe

§o 4.0 Gin Parallelogramm . durch gerade « §inien,
weldje aus einem LWinkel auf die Seiten gejogen wers
ben, in brey gleiche Tpeile ju sereheilens

duflofung,  Es fen das Parallelogramm ABDC,
Fig. 20 "Tab.Lil, gegeten, aug deffen Finfel A die
Lpeilungslinien gejogen werven follen,  Nan theile bie
$inieh BD und CD eine fede in drey gleiche Lbeile, bes
merte vie Theilungepuntte mit ven Bubfiaben a, b, c,d
unb giehe bie $inien Ab, Ac,

y

Deweis,  Jum BVeweife giecbe man bie Sinien Hb
und Ge, fene paraliel mit DC, und diefe mit AC; fere
ner DE fenfredit auf oie vevlangerte AC, und FC auf
AB.  Da nun FM=3FC ift, fo verbalt fich

ABbH:ABDC =213

ABbH =2ABDC. Demnady, da

AABb= AAHb=— LABbH,

AABb=IAEDC, Auf ebendiefe et ift auch
evwiefet, baf, weil hE, 3ED, AGc€ =2 ABDC,
und AAcC —=ZAGeC ift, aucb AAcC:; ABDC.
$olyli) AbDe = ABDC — 8 ABb—AAcC=ABDC
—3ABDC =y ABDC—=AABb= A Ac(.

3ufars. PWarediefe Forderung gemacht, die eilungss
finien nicht aus einem Winfel, fondern aus dev Nitte einer
Geite ju gichen. Jn diefem Falle theile man BN, Fig, 21
Tab.lilyin {echg gleiche Tbeile) mache BM —=GD== ¢inem
foichen Eheile, ynd  iebe die Sinien HM nnd. HG,

Denn




Bon Jertheilting der ehenen Figuren, 25

Denr o8 ift , wenn MN. die Hihe und MN, BM; A H,
AG die Anzablen iree Fu vorfielen, ABMH —=MN '
BM+AH — iy 4 2AC +3AC iy « gl i
2 2 2
D4 HC g
MNSAC=HeDC=MN P THC o AL
2 .
=3MN » MG=IMN » $BD=LMN ».84( —
MN ZAC. Folglith ABMH — HGDC — AHMG.

Aufgabe

S 15, Ein Dreeft in vier Theile ju gevtbeilen, fo,
0af fie fich unter einanber verhalten wie a, b, c, d.

Avfidfang, €8 fen bdas Drenctt ACB, Fig. 1§

Tab. 1], gegeben. Naujertbeile AB o, Dafifich vecpale
An :nm—a: b :
An : mp—a: c
An ; pB=2a:d

obey

AB : An—=(a+b +cdd): a

AB nm=(a%b-4c~d : b

AB : mp=(akb+ctd)ic

AB : pB = (abctd):id

und giehe dle gerade inien Cp, Cm, unb Cn,

Deweis, Wenn AB fo gevtheile worben iff, baf

fich verbalt

AB : An=(a+b-+c-Fd):a
B:om=—(a+tbtc-d:b

AB : mp=(a+b--c+4d)sc

AB : pB=(a+btc+d):d

fo verbalt fidy auch

An : nom=3 : b

nm : mp=b: ¢

mp : pB=ich: 3

els o

- KRR




26 Fmweptes Kapitel

$an nepme an , die Weebaltniffe a:b, ase, atdmas
ven rational.  Alfo audh) An:nm, An:mp, Ac:pB.
Sn diefer Falle (e fich alle SMabl.eine Linie finden, vie
fie vollig abmift. €8 fen Ab eine folche, und An=—
Ab. m, nm=—Ab.n, mp=—Ab. p, pB—=Ab.q.
Diefer BVorausfegung ju Folge ift nun, wenn man als
betannt annimme, daf alle Drepetfe, die gleiche Grunde
finien und- Hopen baben einanber gleich find, AACn—
AACb.m, Denn esfonnen, ba An— Ab, m'ift, ‘Gus
pem Drevetle ACn m Drepeffe gemgcht werden, von
welchen jebes mit ACb gleiche Grunbdlinie und Hpe pat.’
2Alfo ift )

AACh—=m. AACDb

AnCm —n. AACDH

2amCp=p. aA'ACb

ApCBiz=gq. AACDH ‘und
AACB=A4nC4-40Cm + AmCp + pCB

— (m+n+p 7 q)AACD,
Solglich

AACn: AnCm—=—m, AACb:n.ACb

AACn: AnCm—m:n. Nun verhdlt fich
m:n—m. Ab:n. Ab—=An:nm

AACn: An€Cm —An:nm.

Nus eben diefem Srunde verhalt fich auch ~
AACn: AmCp—An:imp

AACn: ApCB —An:pB.

9Beil nun. der Aufidfung nach
An:om—=—za: b

AD ¢ mp—a ¢

An : pp—a : d

fo verbalt fich auch

AACn ¢ anCm—a : b

AACn : AmCp—a : ¢

AACn ¢ ApCB—a : d.

Demnach ift die Figue vidhtig gectbeilt worden.
Anmerk,




cBon Fertheilung dev chenen Figuren, 27

Anmerbung 1. Diefer Beweis gielt alfo nur, wenn a, b,

¢, d vationale BVerhaltniffe machen. . Daf ev aber audh
dann wahr ift, wenn die Verhdltnifie ivrational find, fins
det man fehr fharf in. SHerrn Hofuath Kajiners 1jten
T 9eils evfie Abtheilung der mathematifchen Anfangegriinde
Geom. ©. 224, Safk 24 bewiefen, Wenn a:b ein frvas
tionales Berhaltnif- iff, und aud) An:nm, fo wird Ab
dic Qinie nm nicht abmeffen;, wenn ¢s gleih An abmijt,
fonderns nm entweder —= A, k -y odr—Ab, k 4 x
feyn, anftatt man An — Ab, hfeen fant. € werden
aber y und x immer Eleiner, je Eleiner Ab genommen
wird. Denn hiev bedeuteny und x Linien, bdie tleiner
alg Ab {ind.  un fanw Ab fo tlein, und k und b fo
grof feyn, alg man nuv will. ekt man Ab fo Eein,
dag e$ im Bergleichung mit jeder wdglich endlichen Srofe
fiiv nidyts gu achten i, fo fann man yund x == o fegen.
Sin diefen Werftande wiivde man fagen: An ¢ nm —
Ab, h: Ab. k. Demnad) ift es leicht ju eryehen, daf
¢s mit irvationalen BVerhaltniffen, woie mit vationalen iff,
nue daf man fich Ab fehr flein, h und k fehr grof den:
fen miuf.  Und je fleiner man fich Ab vorfiellt, deffo
naher tomme man dev Wahrheir.

Anmetfung e. Sind a, b, c, d, in Linien gegebert, fo

Tehut die Geometvie duve die Proportionalitdt der Linien
bie Theile der Linie AB finden , a,°b, ¢, d migen vas
tionale oder itvativhale Werhaltnife madhen.  Hiervon
Regeln ju geben, odev es duvd Deyfpiele yn geigen, wivde
nu heifien gegentodvtige Abhandlung unndhig vergrofern;
sutabl da diefe Falle felten find. Sindaber 8, b, ¢, d
i Qahlen gegeben , und machen fie vationale Berhaltniffe
fo Edunen die Theile dev Linie AB am leichteften evhalten
werdetr, wenn man die Jahlen 3, by ¢, d jufammen abds
dieyt, anfiatt der Linie AB die abl ver Fup nimut,
welche fie enthale, und febt wie fich verhdlt
(afbtcdd) : a—AB: An

(a4-b4c4d): b—AB: nm

(a~}b4-c4d) 1 €= AB: mp

(aj-bufucf+d) : d—AB: pB.

G fepa—3, b—=5, c74=d, und AB—11°,
1w nicht in unndthige Brche yu Eommen fese mon 11°

g £
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= 110000""  Dafierift asfbofrcfed =23 fe s foq
4 ~—'16, md
(a‘f'b+C+ d): a—=AB:An

16 : 3—¥10000"/ ;: An

330000

20625— An,
i Sevney
A6:25 = 110006/ : ntn

16) 550000.
343751111___n1n

16)

Sevner
16: 4— IT0000"/ .t mp
Hiighe e S XORORRESID Do
4Y I-=110000 : mp
i) 275000 = mp—pR,.
Aljo

. An—20625"" °
nm = 34375
An = noi==Am=— §5000%!
mpi— 275004 ;
Am mp-E’Ap = 82500/
PB ¢! :27500”14
Ap 4~ pB— AB — 110c00"".
Diefe 3ahlen aug A and nin m in p gefragen,
merden diefe Theilungspuntte genan angeben.

3ufas 1. Wenn a—b=—c— d ift, fo muf auch
An—nmI=mp= pB, Fig, 16 Tab, II[, werden; und
bierdburch 1ird bas Dreyetf in gleiche Theile qetbel[t

Sufagge. @efc(@t abet inan follte ein Dreyett in
brep gleiche Wievetle sereheifen.  Su diefem Falle theile
man jeve Seite AD, DB, . BA, Fig.59 .Tab. Vll, in
3wen gleiche Theile, uud wbe aus den \f)nlungspunhen
bie geraben Sinjen EB, FD, GA, mwelde einander in
einem ‘Punfte C buvdu neiden, und die verlangten
Bicveffe beflimmen.

Denn




DBon Jertheilung der cbenen Figuven, 29

Denn da ED—=EA; DG==GB ift) fo vevbalt fich (e
DE:EA=DG:GB. Mithinift EG mi¢ AB parallel, At
oev Winkel GbD — | CbE = L AFD, ynd verhalt fich 1[8
DE: DA=EG : BA, DE:DA=—Eb: FA, Alfoift 118
EGz=ZAB, und Eb—bG=FAB=1IBF, Danun !
audh audh ber Bintel FCB= LLECD iff, fo verhalt fich il
EC:bE —=BC:BF oder EC: BC==bE : BF. Mitbin ‘
ift EC==]BC. - Eben diefes gielt auch ben den tibrigen I

tinien.  9Benn nun BE 'die $inie GA und FD die $inje ﬂ
BE fo fdyneidet, daf CE=ICB, CG—=4CA, und I8
FC=3CD ift, fo fchueidet FD die $inie BE in eben Ll

diefem Punfte, wo BE die {inic GA fchneidet, und die LI
tinien BE, FD, GA theifen bag Drenett in vren Bievs 1
effe. Dafi fie einander gleich find, erbellet baper, mweil i
AAFD==AFDB= ’\BAG:AGAD:ADBE:AEAB, 1
und AACF =='A FCB, ‘ba bepde gleiche Srundlinien bas [
ben und in einem. Punfre pufammen ftofen, und eben
baber ABCG=AGCD, ADCE—AECA ift: fo iff
aut) ABAG — AFAC—AABE — ABFC—=BFCG= i1
FCEA —AADF— aEDC == AGAD — ACEA — 1l
GCED, !

3ufas 3. Sollten die Theile eines Drepelfs wieder
Drepette merden und wie Theilungslinien niche afle in
einem Puntte jufammen frofen, fo theile man, mwennes
gleiche Theile werden follen, QG, Fig,26 Tab. IIL,
in vier gleiche Theile, mache QN=30QG, und lege in it
H und Nbie gevave $inie HN, SHiecauf madhe man mit
HI=3HG, NM = MG, unbjiehe NI'und MI. Deun ‘
e8 verhalt fich A QHN: AQHG=QN. QG—=1:4 |
AQHN=IAQHG. Nun ift il
AHIN —IAHNG, und I
AHNG : AHQG==NG:QG=3:4
AHNG::-}AHQG, und
;0HNG = JAHQG — AHIN.
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Da nun ANIG=2AHQG und
ANIM=—aMIG, fo ift

AMIG = AMIN —=AHIN = &QHN.,

Sufas 4. Wird verlangt, - die Theile follen nidye
einander gleich fepn , fondeen fich unter cinander verhals
ten, mie die Fablen m, 0, Py q: o theile man QG in
m+n-+p+q gleiche Theile und nehme m folche Theile ju
QN.  fHievauf theile man HG fo, daf {ich verbalt
HI: HG=n: (o+Fp-q)-ober
HI: IG=n;(p+q) und NG, baf fich verpalt
NM:NG==p:(p4q) ober
NM: MG=p:q. Jn diefem Falle verhalt fich
OQHN : HQHG=m ;(m+-n+p+q)

ONHG : 8QHG =(n+p-+q): (m+04ptq)
AHIN: ONHG=n:(n+pq)

OQNH: AHIN=—m ;n.

Serner
ODHIN: ONIG=n:(p+q)
ONIM: ANIG = p:(p+q)
OMIG: ANIG=q:(p4 q)
OMIG: ONIM—q:p
AONIM: - AHEIN—p:n,

Sufu 5. Soll man vbas Drenefé ABC, Fig. 27
Tab, 111, aus einem gegebenen Puntte D in ver Skite
BC in jwen Zheile theilen, bdie fich verbalten —=m:n;
fo sevepeile man BC fo, vaf fid) verbalt BG : GC=
m:n. $ierauf siebe man AD, AG, und HG mit AD
parallel, wodurc) mandie Grenge DH beftimme. Denn
a fich verbalt

BG:GC—m:n, foverhalt fich auch
OBAG: OGAC=m:n, Nun ift




QBon Sertheilung der ebenen Figuren, 31

DAHG=AODHG, uud ADAG = AAHD
OGHC+DAHG= & GAC ==

AGHCH ODHG = ADHC und

OBAD+ ODAG — ABAG—

O BAD + OAHD-—BAHDB.  olglich
OBAG ;3 OGAC —BAHDB:ODHC=m:n,

Ynmerfung.  Hievaus ift jugleich su ecfehen, daf, wenn
m=—n ift, BG—= GC werden muf, und daf Hierdurch
dag gegebene Drepett in ymey gleiche Theile getheilt wivd,

Aufgabe.

§. 16, Cin Trapey in vier Theie ju theilen;, fo, daf
vie Theile fich unter einander verbalten , tie m, n, p,
9, und pifchen beyden parallelen Sinien fiehen,

Aufldfung, Man gertheile HG und AD, Fig. 23
Tab. 11i, weldyes die beyden pavallelen Seiten feyn {ole
len,-fo, daf fich verfalt Ad: df==m:n==Ha:ab
: Ad:fg—=m:p=—Ha:bc

Ad: gD=m;q—Ha:cG,ober

(m-+04p-4q)im== AD: Ad

(m~+n+p4q) ¢t nz=AD: df

(m+4n4 p4q) :p =AD:fz

(m+ n4p~4q): q=AD:¢D
(m-+n5%p+4q):m=HG; Ha

(m=+n+p-+q): n—=HG:ab

(m+n4p+4q) s p—HG:be

(m+n+4p+q): q=HE:cG.

$Hievauf jiche man die geraven Sinien ad, df, cg.

Deweis.  Sind die $inien HG und AD fo gertbeilt

worden, baf fid) verhalt
(m+nfp-4gq :m—AD: Ad
(mAn<-p+q):n —=AD:df
(m+n+p+q:p=—AD:fg

(m-+n-piq): q—AD:gD,
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(m¥en4p--q): m—=HG:Ha

(m+4n¥p+q)in ==HG: ab

(m=+n+4p+q)ip =HG:bc

(m+n+ptg);q=HG:c@
fo verbalt fich auch

Ad:df =m:n

fg:gD—p:q

df:fg —n:p

Ha:ab—m:n
beitcG= p:gy
ab::bci—'n:

und
Ad:df —Ha:ab
ig gD =Dc1tG
df :fg =ab :bc.

3ft HG=AD, o ift AHGD ein Parallelogramm; iff
aber GH fleiner ader grofer als AD, fo madyen die beps
ben Sinien AH und DG verlangert ein Drenetf, Es
fep diefes ACD,  Da fith nun ver Aufldfung nadh
verhalt

Ha : ab=—Ad : df

Ha ¢ be—=Ad:-f=

Ha : ¢cG=Ad : gD, fomfifen alle gerade
$infen-da, fb, cg verlangere in C jufammen treffen.
Denn ¢8 ift gleich viel, ob man die &inie GH in das
Dreyed ACD ber Grundlinie pavallel jiebt, und fie durch
die $inien Cd, Cf, Cg nach-eben ben Bevbaleniffen peve
theilen [afic, al8 dbie Grunbdlinie gertbedr worden ift;
ober ob man den Theilen Ha, ab, be, cGoer Sinie HG
eben folche Berbaleniffe giebr, al8 die Theile Ad, df,
fg, gD ber $inie AD baben, und durch die Puntte a,
b, c bdie geraden Sinien dC, fC, oC legt.  Jenes bes
weifit die Geometvie, Whiehin ift auch Diefes gegrimdet.
¢s




Bon Iertheilung der ebenen Fighven,: 33

Es verpale fich alfo.
LACD : AACA=AD: Ad (§.15.)
OACD: HDACE = AD df
LACD: £fCg — AD:fg
HACD: HgCD—AD : gD

ferner
OHCG:OHCa—HG: Ha
D HCG s NaCb —HG: ab
O HCG s ObCe — HGsbe
D HCC: H¢CG —HG : cG,

Nun verbalt fich
Ad : df =Ha : ab. 2lfo audh

OACd:AdCF=AHCa : A4Cb
AACd:AHCa=adCf : aaCb
(AACd—AHCa): (AdCf— AaCb)=—aHCa: A2Cb
AHad : dabf—=AHCa : 24aCb.

Es verbalt fich ferner
fg : gD=be : ¢G. Ao auch

AfCg : AbCe=—AgCD : acCG
(2 £Cg- AbCc): (A gCD — AcCG) = AbCe:cCG

fbeg : geGD =abCe : acCG.

Da fidh) nun verhalt
AbCc: AcCG =be ¢ G und
AHCa: aaCb —Ha : ab, ferner
bc : cG=fg:gD=p: q
Ha: ab —=Ad: df =m : n
fo verplat fich audh
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tbeg : gcGD=fg : gD

AHad: dabf =Ad : df und
AHad:fbeg —Ad: fg. Folglich
AHad : fbeg —=m :Ep SRR
AHad :'dabf—m : n

fbeg :gc@GD=p : q.

anm-p.‘.,,g“ Was §. 15 von rationalen yny ittationalen
mi,rg),;[in;{rs‘n‘gcmg't worden ift, ferner von dep Cintheis
fung der Linien, gielt aud) bievy

3ufar 1. Wennm=n=—p= qift, fo mufalfo
aub Ad=df=fo —oD, Ha—ab—he — cG
terdent, und bierdurch rwird dag Trapey in gleiche Tpeile
getheilt,

3nfag 2. €8 find demnadh nicht nur alfe Paralles
logramme cinander gleidy, die gleiche Grundlinien und
SHihen baben ; fondeen audy alle Trapegen, die gifhen
Parallellinien fteben, und deven Grundlinien » alg auch
Deven oberften Seiten einander gleich find,

Sufaz 3. Sind in ciner ebenen geradlinigen Fi-
gue ABDFEC, Fig, 31 Tab. IV, AB, CD, EF
einander pavallel, fo verhale fich

A S Be=min

Ar:C=m-: p

A D=miz q

A+ E—=m s

A= FN:m ot
und , fet man M—m -+ n-fp% S+,
ABDFE : A=M :m brdekl
ABDFE : B=M :
ABDFE : C=M :
ABDFE : D=M:
ABDFE : E=M :
ABDFE: F =M :

o Qg B

wenn
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mwenn fich verhale :

Aa : ab—m : n—=Cf : fo—FEm : mn

Aa : be—=m : P=CE¥ gh=Hn np

Aa : cd=m : q=Cf: hi=Em ; pq

Aa s de=m: s =Cf : ik=Em : gs

Aa: eB=m : t =Cf : kD=Em : sF

oer AB: Aa=CD : Cf=M : m=EF : Em
AB :ab=CD : fg =M : n =EF : mn
AB : bc. =CD : gh=M : p =EF : np
AB:cd =CD: hi=M:q =FEF: pq
A5 de—CD ¢+ iIK =M $"se="EF": gs
AB : eB=CD : kD=M : t —EF ; sF.

Sftm=—n=p=q=s=t, fo witbt A—B—C=
D —E =E,wenn man Aa—ab—bec— cd —de—
eB, Cf=fg=gh—hi=ik=kD, Em=mn=
np = pq = qs==sF madt. :

Sufay. Soll fich in einer flnfekkigen. Figue
ABDEC, Fig.32 Tab.1V, wo AB mit ED parale

fel ift
ArBemisn
A8 e vip
A D=m : q, fo jiebe man FC mit AB
ober ED pavallel, und jevtheile AB, CF, ED fo, baf
fich verbale '
AB : Aa=CF ; Cd=ED :Eg = (m+n+
Pt+q) : m
AB: ab—=CF ; de== ED ; gh—(m+n+

P+q):n

AB :bc=CF : e¢f = ED : hi — (m+n+
P+q):p y

AB : cB=CF ; ff = ED : iD= (m +n+
P+q):q.,

€2 Jit
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St Aaz=ab=bc—=cB, el == de ¥l fI; Bo=

~

gh=hi==iD: o it aup A=B=C=D.
Aufgabe
§. 17.  Cin Dreyett in gleiche Theile yu eheilen, fo,

baf die Grengen auf einer Seite fentrede fteben, und
alfo untev {ich pavalfel find,

Auflofung, Eﬁ?qn theile bie Seite 3. B. bier AM,
Fig. 33 Tab. I'V, in dieverlangte Angabl gleicher Theile
. B. biee in vier, und laffe von der Eefe B einen Pers
penditel BC perliber fallen,  Htun finden folgende Falle
Statt: entweder ift in C gugleich cin Tpeilungspunte,
ober nidits und die Tpeilungspunfte find entiveder 3u
bepben Seiten des Perpenvifels, ober nur auf einep.
St jenes, fo befdyreibe man fiber AC und CM, Fig.
33, gtwey, balbe Bictel; findet aber leteres Statt, fo
bat man nut ndthig tiber diefen Theil AC, Figy 3y,
ber ¢inie GA, in weldhen fich bdie Eheilungspunite bes
finben, einen Dalben Riveel gu jichen, ¢8 mag nun in
Cein Tpeilungspunte feyn oder niche,  Hievauf giche
man aus ben Theilungspunfeen Q, N, E, Fig. 33,
bie finien QS, NR, ED quf AM fenfreshe; madpe
AO=AS, AG=AR, MH=MD, unp jiehe aus
O, G, H bdic Grengen auf AM fenfrecht.  Eben fo
verfapre man it Fig, 34,

Devoeis.  WMan nebme an, €8 fey in O, Fig. 33,
Fein Theilungspunkt.  Leil OP der Sinie BC parallel
ift, fo verbale fich
AAOP ¢ HOACB=AQq ; ACa=AS3 : ACa.

Tun verbalt fich
AQ $ ASTZAS ¢+ AGH

Biweptes Kapitel

AS1—

*) Man fehe hier Heven Hofrath Kaftners tfen Theils evfe
Abtheil. d. math. Anfangsge, &, &. 244 Sas 31, oder

£ Deren Profeflor Sculens Anfangsgr. d. Math &,
@.356, §. 172,
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AS1I=AQ x AC. Afo

AAOP : AACB=AQ®AC : ACI=AQ:AC
Da fih HACB : AAMB=AC : AM

AAOP ; AAMB=AQ : AM=}: 4.

Kerner
AAGI ; HDACB=AGH ; ACY : ARq ; ACe
AN : AR=AR : AC
AR3— AU AN

AOAIGIAACB =AC 1 AN+ ACI=— AN:AC,
Nun verhalt fich

OACB : AAMB=—AC : AM
AAGI : AAMB =AN : AM—% ;2
Demnady it SAGI=30AMB

OAOP = IAAMB!
OAGI — AAOP=0GIP — JAAMB.
Serner
OMHF:; AMBC—HM34: MCi=DM1: MCq
und ba ME : MD =MD : MC
MDi— ME % MC, fo
AMHF:; AMBC =ME % MC; MCi=MEMC
Nun veehalt fich
OMBG : AAMB=MC : AM
OMHF : sAAMB=ME : AM—=7 : %

Solglich AMAB — AMHF — AAOB - OGIP,
— GHFIl = AHMF = AAOP—=COHIP.

—

Auf eben diefe Are Fann bewiefen mwerden, af,
tenn die Jpeilungspuntte auf eine Seite ves Prervens
vifels BC, Tig. 34, trefien 5 vie Stitte FAD, F DK,
IKBG cinanper gleich find,

Lrift eine @renglinie in den Perpendifel CB, o
laffen fich aug jedem  von diefem Drepetfen GCB w
¢ 3 ACB

10
D
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ACB fo vicle StitEfe machen, als jedes Theilungspuntee
in feincr Seite bat.  €s fep BC, Fig. 34, eine Grenge
finie. und in GC waren a und in CA b gleiche Thile,
Demnady erhale fich GC : AC=a: b,
Es verbalt fich aber auch
AGCB : ABCA=GC : CA
AGCB ;:aBCA=a: b
Solglich ift 0as Drepett ACB fo viel Mabl gréfer oder
fleiner _ats AGCB, foviel Sapl b grofer oder Eleiner
ift als 2, Da fich nun verhale
AG: GC==ia}b) : a'
AG ; AC—=(a+b) : b
,AGBA : AGCB=AG : GC
AGBA : ACAB—=AG 3 CA
A GBA : AGCB=(a+b) : a
AGBA : ACAB=(atb) : b
fo ift Flor, vafi, wean aus dem AAGB a b gleidhe
Zpeile gemachr werden follen, dad Drenett BCA bund
vas Drenett GCB a folche Theiie giebt..

Jufag,  Soll ein Drencte niche in gleiche Theile jors
theilt werden, fondetn fo, daf fich vevhate AACP :
OGIP—=m:n, Fig.33, AMHF : HFIG =p: q;
fo darf man uur AM fo gertbeilen, daf
(m+nEptq) i m=AM : AQ
(m+n+p+q):n=AM: QN
(m~+n+p+g : p=AM : EM
(m+n+tp+q): q—AM : EN
Denn ed verbalt fich
AAMB:AAOP=—MA: QA
AAMB:AOGIP=MA:QN
AAMB: A MHF = MA :EM

AAMB; AGHFI—MA :EN.
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Alfo quch
AAMB:AAOP =(m+n4-p+q):m
AAMB:OGIP ==(m+n-+p4q):n
AAMB: AMHF = (m+-n-}p+4-q):p
AAMB:GHFI —(m#n+prq)in;

; Solglich
A AOP:OGIP=m:n unb
AMHF;GHFI = p:q,

Aufgabe

$ 18, Cin Drenett in wep gleiche Theile 3u theis
len, fo, daf die Grenge mit dev Grundlinie patallel ift.

Aufldfung. Man fuche ju AC und JAC, Fig.
22 Tab, 111, bie mittlere Proportionallinie GC, ober
34 CE und ZCE die CK, und jiche aus G ober K
mit AB bie $inie GH parallel,

Bevoeis. Man nehrme an 8 fen der Theilungspunte,
aus weldhen GH gejogen ift, in der Seite. AC bes
ftimmt wotrden,  Nun

AC : CG=CG : ZAC (ber Aufisfung nady)
CGi=ACi % %

CG=1AC1 « 2=AC u1L; fernee
AC:CG==AB:GH
AC: ACrf—AB:GH
GH=AByL. :
€s fey nun CE fenfrecyt auf AB,  Mithinidie Hipe
ves Drevetts ACB. €8 verhale fich ferner
AC : GC=EC : CK

AC : ACT£=CE : CK

CK =CErL.

€4

A
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Cs¢ fep nun AB—a und EC=bFuf. AlfoGH—
21" %, und CK==by 3. Folglich der Jnpalt ves Drenetes
COH=A1Z"D1F — abfd 15 — Jab — 1gp, —
2 2 2
1 AACB=AGHB (§,7),

Auf eben biefe Ave, witd man leicht betveifen Eone
nen, daf bie Theile einander gleich ffnd, werin man den
Puntt, ouedy weldyen die Srenge gesogen morden ift in’
der Sinie CE beftimmnt pat.

ufan 1. Wenn der Theilungspunft G beftinimt ift,
wie gegeimartiger Parageaph seigt, fo fann man H fins
den; indem gefefst witd . wie fich verbale AC : CB=
LG CH., . enn man bey Aufaehmung De8 Drepeffs
ACB. bie)&Sihentel AC unb CB gemeffen bat, fo fann
man alfo die Lheilungspunkee G und H beftimmen, opne
baf man ndthig bat bas Drenctt aufputragen, Denn
man Varf nue die 3abl der Fuf, welche AC enehale, mit
1z, wn GC ju befornuion , multiplijiecen’, und bier
anftate AC, CB und CG bdie gebsrigen 'Sablen fefsen,

Sufaz 2. Durdy gegenmartigen Daragraph ift man
audy in Stand gefesst ein jedes geradliniges Wierelf
in ey gleiche Theile gu theilen, fo, Daf bie Grenge
gwifchen bepden Zheilen z’r‘v;;wer)m@circu pacallel ift,
3. B. ¢ fey die Fiqur ABCD, Fig: 60, Tab, VIII,
ven Seiten AB uad AD pavallel in ywey gleiche Theile
3u theilen. Hiet yiebe man die Diagonallinie AC, fuche
swifdhen AC-und L AC bie mittlere Deoportipnallinie
FC, unb jiche aus F bi¢ $inie FE mit AB bie $inie
¥G mic AD parallel,
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Aufgabe

§, 19, Ein Drenelf in gleiche Theile gu theilen, fo,
bafj die Grengen mit der Grundlinie para[[e[ find.

Aufidfing.  Crftlid) fud)en:qn.bic Theilungspuntte
f ber $inie DC, roeldhe die SHohe Des su theilenden
¢tes ABC, Fig.24 Tab, (T, fenn foll, gu Ges
ﬂ timen. Es mube vag Dreyebt 3. . in vier gleiche
Tbeile getbeilt, und AB enthalte a, CD b, CL x,
CL}, (L z Guf.  Da fich verhale, wenn manHM,
NP, QR al8 die pavallelen Grenjen annimme,

/_»ﬁw tAHCM = b %°

AACB:ANCP =b’:y’

AACB:AQCR=Db":2" und

AACB =2b (5,7)

2
AHCM=2b (per hyp.)
2.4
ANCp—2b
4
AQCR:_%EE: fo vevbalt fich
2.4

ab: ab :b: s x:
2.4




Z =1b'3 =br

Hievaus folgt : Man multiplizieve die ahlder Fus,
weldye CD entbalt, mit ber Quadratrwurgel eines Brudys,
deffen Jabler die Zabl des Theils, und deffen Nennet
die abl aller Theile ift , in weldhe das DrenetE getbeilt
werden foll.  Diefes Probufe giebs die Jabl der Fuf,
welche man nach vem Mafiftabe, nach welchen die Seis
ten des Drenefls beftimme find , aufdie &inie CDtrage,
Hievourch erbalt man die Punfte; durd) weldhe die
Lheilungslinien mit der Srundlinie pavallel gegogen wers
ben miifjen.

Jufay 1. Um diefe At der Theile eineg Drenelfs
blofy geometrifd) ju erhalten, jiebe man Al, Fig. 2§
Tab. 111, fenfrecht an AD.  SHievauf verlangere man
Al in H, und macdhe AH=AI=AD. Run theile
man HA in eben fo viel gleiche Zheile, als dag DreetE
getbeilt werden foll , 3. B, biee -in vier, deren Grengen
d, £, g, H finb, und befchreibe nun dl, £, gl halbe
Rickel, welche AD durch{chneiden und in M, P, Qoie
Punkee
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Puntte angeben, durch weldhe die Grenyen mit et
Grundlinie pavallel gejogen werden miffen.

Denn e verhalt fich

Al odet AD: AM=—AM: Ad

AMI-—AD = Ad; ferner
Al oder AD s AP—AP: Af

API——AD 4 Af; fernet
Al oder AD ¢+ AQ=—AQ: Ag

AQi=AD % Ag
Danun Ad—=:AD, Af—2AD, Ag=—3aD, fo
ift AMI=AD & ZAD, APa—AD 3 2AD, AQu
=AD x 7AD. @8 {ep AD—a Fuf. Alfo AM
=Taga=—arl, AP=714AK fa—=ra. 2
=ar 3, AQ—=—ra. Ta=ra, i=—ars.

Unmerfuna, o, wie §. 18 jeigt, 6 WIlELLHd iff die
Zheilungspunite in AD oder in AB su beftimmen, fo
it e8 aueh Hiev gleich viol, o6 man Al fenfrecht an AD,
oder an AB fekt; nue daf im legtern Falle AH = Al —

fepn muf.

3ufagy 2, Wenn ein Drenett in n gleidhe Theile ges
theilt werben foll, fo Eonnen die Tiefen dev Grenlinien
von der Spifge bes Drenetts angevechnet, durd) folgende
Propottionen gefunden werden, wenn man H die $Hobe
des gangen Dreyeffa, und h’, h”, h', h*, K,
Rt bie Fiefen dev anf einanber folgenden Srenglinen
bedenten [aft;
H ohi—h'% . L H
n
H:h*=h" 2 1
n
H s h”’:h”': 3 }{
= o

PP ———
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H ¢hv=hi; 4 H
n

H : h””’"—‘h"'“’:__g_l"l,
n

H ; htti=pin, _G‘I”I.
1n

ufer 3. Dun witd man audh im Stande fepn
ein gegebenes Dvenett in Teile ju theilen, die gemiffe
Werbaltniffe geqen einonder paben , und deren Grenslis
nien mie dev Grundlinie parellel find. 8 werde 3o B
vetlangt ein Drepekf f Lpeile gu gercheilen , weldhe
fich unter einander verbalten follten “rie die Japlen P
qQ, & Yy 2. Dennman varf nur vag Deenctf in p 4=
q R tdey ok Z gleihe Theile geceheilen, ober n=p &
Q- y+ 2 fehen, und p folche Tpeile jum erften,
q gum gepten, gum dritcen, y jum vieeten, Z jum
flnften nebmen ; oder man laffe i die Tiefe der Grengs
linie e8 evflen @thifs, h” die des gwenten, h'' die
bes britten , h’" bie ded vierten, L’ die des ftinften,
H die Hébe ves gangen Drepetfs bedeuten und fesse

5 30 Bt T

n
H.ihv=h': PtIy
D
H ¢ h'—=h" P+qtty
n
H : h'—hut ; pHattty gg
n
H ; heghtinypta-bbtydizgg
n

Durd
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Durdh diefe Proportionen ; deven lefster FI giebe, erhalt
man die Punfee der Hipe H, durd) welche die Grengen
ver Grunvlinie pavallel gegogen werden miiffen.

Jufats 4, Soll von einem Dreneife ACB, Fig. 22
Tab. il ein. @elité AGHB von vetlangter Gréfe abs
gefchnitten werben , 3. B. ein el von a Quavrateus
then: fo fuche man den Jubalt des ganjen Drevefts,
ber hick==b Quadbratvuthen fepn foll.  Demnach vevs
balc fids AACB : AGHB==b : a,und AGCH ; AACB—
(b—a) 3 b.  Da fith nunrverhalt AGCH: AACB =
CRa; CEa, fo verbalt fich aud

CR9:WCEI=(bZa)1D

DK9=— CE‘E:_E;
b
CK —1CRib—2,
b
Sest man CE entbalte m Fufi, fo gicht 1~ m’ b—a—

mi® =8 tie Q01 ver Fuf, weldhe bie Sange CK
b
beftimmen,

Jufar 5. Sft man mit Bereheilen clnes Drenefs
bifi auf einen gewiffen Punfe 3. B. L, Fig. 24 Tab, 111
gefommen, fo, baf HM bie Grenge von dem men
©tiifle ift, wid bas gange Dreveft in n gleiche Theile
getbetlt werden foll s fo verbale

ED CL=ChL: CD ™ (B,
n
SMan fesse CL=l/, CD=H, unvfaffeh'sh®, h?» hot
die fefen dew folgenden Grenglinien, von der Spige bes
Dvenetts angevechner, bedeuten,  Demnady verhalt fich

H:
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H:hW—Ww:HR
n
H : h—hv; HOTI
n
H h—hw.ADT2 Rufag 3)
n

H :hev=h'": HIT3

n
H : hHu—piing m--4
n
Solglich werden gu H™ bie Deidhe *H, 2H, 3H,
n n n n

4 H nach und nad) addiert, " um dieTiefen h**, h'*/,
n
W W', su erbalten,

3ufep 6, €8 ift aber HM =19, giepi
n H
H:w = My IH
n

0 U N S <
- HY

H

H . w/—p ; bF 2 H
n

H
H : W ; W9+ 2 HY
n

H
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H . h—pettt hd - 4 Ha
n
H
Jolglich ift, wenn man h’=b und Hza Fuf fest
W2 Pbitiy’)
n
W =i 2 a")
n
hitt = ¢~ (o*+ 3_a%)
n
W= (b*4 4 o)
n

_3fan 7. Cin SieE eines Drepeffs, dag der Grunds
linie paraflel abgefchniteen ift, in eine gemiffe Angabl
gleicher oder ungleicher Theile gu jereheilen, fene alfe
alle Mabl ein Berbalenif des Abfhnites yum Drepetbe
voraus, b, i, in wie viel gleihe Tbeile das gange
Drenett getheilt werden muf, und wie viel foldye Tpeile
ver Abfchniee enchalts

Sufa3 8. YBenn man den Abfdhnitt HMBA, Fig,
24 Tab.IIl, wo HM mit AB pavallel ift, 3 B. in
drey gleiche Tpeile sereheilen will, fo lafe fich doch alle
Mabl annebmen: das gange Drevett wave in n gleiche
Tbeile getheilt, und x folche Theile geben einen Theil
es Abjchnites,  Diefer Worausfeisung nach echaltman,
wenn CL=a und CD=b Juf gefest wird

h =1 @+ X b) Rufes6d
: n
W=y (a* +2%b%).
n
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Da ber QIEfcf)nitf in drep gleidye Theile getheilt werben
foll, fo machen 3x die Tpeile es Jibid}mt.u aug, beren
n Das gane "Mmﬁc enthalt. €8 veralt f"rT) alf o
AACB : (AACB—-AHCM)=n:3x (Sufal 4)
&8 verhale fich aber audh

AACB : AHCM =DCa : LC4

AACB :: AHCM —b° ca
AACB : (AACB— Anuxl)——b (b —2)

B : (b —d,___ $ 23X
s RPN
b n
P2 X, Folglich
abtt o0

1 29 1 > g
We—q (2 + ‘0"‘*)b) r@+i(0—ad=

T<:8+ib"% ,
i =g (o A 0= ) = (@ ()=
3

(G 2o

Frempel. €8 fop LC=3 Fufj undDC—13 § uﬁ,
Utio
1iE9=9 DCi=169
ZLCI— ¢ D@L 159
3 T 3 —
3

216141 DCi="87
3

log. 187=—72,2718416

log. g——0s4/7!" 13

Tog: 137 =1,794720°3
log, b ==0,89736015 b =%,895 Suf

IL.Co=

h

-~
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gLCq—; 'szCq:—agéog

ILCa 4 2DCo=347. v
3

log. 347 = 2,540329¢

log. © 3=o0,4771213

log.347 —2,0632082
3

log. b ==1,03160413 h''—10,75Fufs
Sufas o, Wenn man alfo einen folchen Abfchnite

in m gleiche Theile theilen will, fo ift fibechaupe
YA T L S

mb m

(@1’ 4 1b)
m m
Wit 2 (0 =80y — i 2 (b gt =
mb* m
0%+ 2 b)
m m )
b (i 3T TAOR) = (& 3 (b —a) =
mb® m
L8 3 b)),
m m
bt =g (e 4O — 89Dy — 1 (' 4, 0° g =
mb* m
T (-4t 4D
m m

3ufag 1o, Nun witd man aud) im Stande fenti

tin Stif cines Dvepeffs, vas durch eine Sinie der

Grundlinie parallel abge[d)mtten ift, ineine jede Angadl
D

e
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fo woh! aleicher als ungleicher Theile ju gevtbheilen, fo
daf die Grenzen mit der Grundlinie pavallel {ind.  Jin
erften Falle varf man nue m der Angabl dev gleichen
Lheile gleich felsen ; findet aber der gente Fall Statt,
3 D. 8 wave HMBA , Fig. 24 Tab. I1L, .in drey
Theile gu theilen, bdie ﬁ(b unter einanber vevhalten foll-
ten, iedie Jablen p, g5 t; o fefie nan m = p-q+t.

&5 ift dlo =1 (PTPFD =Py B 1)
p+b+t pEq+t
SR A SR )
pq--t pFq+t
hw—-A, (D — P57 P PHa by
qu-}—t p+aqtt
(L i Pl

p+q +t  ptatt

Frempel, €8 oy p—=35, q==3 undt="7. Aloift
pgftErs, udh/’=1r 1%+ V) =

5. .15
a4 5b) ;0= (L2 8 b
i5 15

Man nehine an, g fey LC—=4Fuf, und DC=
18 Gub. Al ift LCa = 16, DCa= 324, 2LCqe
3DCI=324 3241356,
3 3 3
log. 356%=2,5514500
log. 3704771213
log. 35%=2,0743287

»

o

logy h*z=1,0371643, h'==10,89Fug.’
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7 L0e=12, 8pQi=2592

15 15 iy 15

& 1o X 2 25 92— 270
A0 e 516 e AL
1§ I3 1§ 15 15

log, 2704 ==3,4320067
log, 15==1,1760913

s W S oy A Sk

log, 2794 =2,2559154

18
log. W' =1,1279577> b= 13,42 Juf

2Anmerfung. FWag von der Hihe DC des Drepetis ACB ges
fagt worden iff, gielt auch vor den Seiten AC und CB,
wie man {ich ¢5 aueh (picht aus §, 18 wivd evflaven tdnnen,

Aufgabe

§. 20,  Cin Trapegoid in goey gleiche Theile ju theis
len, fo, baf die Tpeilungslinie mic einer Seite pavals
(f[ iﬁv

Aufléfung, €3 waven 5. B die benden Trapesois
ben ABDC, Fig. 36, 355 Tab. IV, in jiwep gleiche
yeile gu theilen , und vie Grenge vev bepden Theile follte
mit AB pavallel fepn.  DMan giehe aus vem nadiien
SBinkel vom A dip Sinie CE mit AB pavallel, bevechne
den Jnbalt der gangen Jigur, und theile ihnin roep
gleiche Theile,  Dtup iff dag Drepett CED entwever
feloft fchon die Hiltee dev Figurs ober es ift grofier oder
Eleiner,  3m eviten Falle ift die Grenge jivifchen bepden
eilen fhon gesogen, und im jmeyten darf man nye
dag, um telhes das DrenetE su grofi ilt, nad §, 19
Rufag 4 ab{thneiven, €8 bleibt aljo nuv dev dvitee Fall
3u unteefudien fibrig.  Aber auch bier find given ves
{hicvene Faie moghih.  Eeift entweder AB grfier ofs

DR CE,




Fmweptes Kapitel

CE, mwie Fig. 35, ober fleiner, wie Fig. 36. 3n beys
pen Gallen fudje man die Linje EH oder den Punke H.
Denn die Sinie HF, aus H mit BD pavallel gejogen,
wird in AC den Punkt F beftimmen, aus weldhen man
die Grenge FG der Sinie AB parallel giepen fann,

Man jiehe AM mit BD pavallel, und AT auf CE
fenfrecht. €8 fey AB— MEZZEG==4s sB€ =b,
Al— c Gufi, der Jubalt des halben Trapeyoids —m,
und FG=HE=x §uf. Demnad ift: in Fig. 36
MC —b —a, FL—FG — AB=x — a; undinFig. 35
MC=a— 112 und FL=—a .—;‘(. 2{[]'9 ;ft ﬁbg[‘baupt
MC=+4b3a, FC=dxFa

NMun verhalt fich
CM ;: AI=FL : AK
($bFa): c=(kxFa): e(xFa)
+b 4a
Daber ift der Jnbalt bes Drepefts FAL = S(EX+8)
il +5 Fa
w5 (Fxga)= (ExH2) b ver bes Darallelos
2 (4bJa)
gramms ABGL :_"‘f&i ?Ei). Solglich ift ABGF==
+ba
ABGL +AFAL=
m—fcCRxfa)eChxFa)y
+bfa  2(baa)

m—2ac (FXF2) g c(FxFa)

2(kbFa)  :(FbFa)
m=28c (FxFa)Fc(+xFa)
2(+bFa) I
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m — " 280X Jooa'e hox’ dueacx Fa'e
2(+bFa)

Factex' _ (Fatx)e

2(FbFe) e(FOED

me—

2m (4 b?a):(?a: +x)c

om(+bya)= Fa £¥

Cc

: 7 L. o

G X =eua —M—————a)
Cc
—x' = — g —2mCEb ) oper
c

+ =424 Zm@ﬁnb

c
+x=ta— 2mCEb+2)  Folglidy
C

* R ETE DN
3 T C
Alfo im erften Galle x=1"Ca" + 2m(b—a))

C
_2m(a—b)y,

c

und im goepten  x=1 (@

Erempel. €8 fep AB=a = 1453ub, CE—b=
164 Guf, Al—c=20Fuf. Alfob_a=19
Tuf. €8 fen ferner dev Flacheninpalt der balben
Figur = 2400 Quadratfuf=m. ~ Demnad ift
log. m =log, 2400=—=3,3802112

log. 2 =0,3010300
log. 2m —3,6812412

D 3
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log.(b— a)=1log.19=— 1,2787536

! log.zm(b—a) =4,9599948
i leg. cz=log.20 —=—1,3010300
i

log. 2M(b—2)  —365895,8
c

i und 2m(b—8) —4560
i l c
Al log. a—log. 145 ==2,1613680

log.a"= TT4/3227369

oy

a’—=:1025
2m(5-3) — 4560
i e

b X T=12558§
i log, x* =1log. 25585 — 4,4079%54
logix== =2,2039927

und x—EH — 159,95 - « « Sufl-

Im genten Falle fey a=154 Tufi, b=—1rg
Suf.  Aljoa—b=41 Fuf. Esfey ferner Al—=
c =z 20 §uff, und m== 2500 Quadratfuf,  Dae
ber ift

] log. m =zlog. 2§00 3/39794C0

T : log. 2 =—0,3010300
{

log.2m == 3,6989700
log.{a—b)=log.41—= 1,6127839

TJog. :m(a—b) = §,3117539

—
=)
0.'2
o
(o
o
o
o
G
{1
"
S
~
~
L
S
|5

log2m@—b)  —3 8345326

(i ¢
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2ifs 20 (@ —=D) " =6833,33 + 4
C

log.a ==log, 154 = 2,1875207

e

Tog.a® 4375044

AL
2m(a—b) = 683333

c
et

X == 16682,67
Tog: X T=4/2274371
PSS )

log. X S=2 AR APS <
und x—EH —129,93 « .« ¢ Sufe

Anmerfung 1, €8 ift nidy nbthig die Qittie CE, tenn
man . bag Trapeysid  ABDC, Fig 35, tn joey gleide
Theile' theilen will, ju'veringern. FMan tann audy PB==
% HE, madyen, wnd PE.mit BD pavallel Jichem =

Anmerkang 2. Diefe Formel pafit nicht-nut e Trapesoi
den, fondernt aud) filv Trapezen. Dyennt fie, bleib unvers
dnders, dag Dreyets CED mag an ABEC feyn odet nidyt.

Iufag 1. TWenn man biefe Hice gefunbene Foritel
geomettifd) aufidfen ober fonfivuleren il “foTudye man
cine $inie 2@, Dicfes fann febr Leicht gefhehen. Denn

” , 589 1
wnan barf nue den Subalt des Trapees ABGF, bagoon
ABDC, Fig.37 Tab. Vs abgefdgnitten werben foft, it
o multiplijiecen , und biefes Produke duadydie Fahlvew
Suf , welde Al enthalt, “bividiored, Diefe pievdurch,
beftimmte Sange , weldhe =P fepn foll/ tvage man. aug
Bin N, und made AQ = CI. Hicvouf befdreibe
man {iber QN einen halben Birtel, und jiche TB auf

NQ fenrecht,  2Auf viefe, Ave erbalt won die ges
tode
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vade $inie AT—x. Denn ¢8 it AQ=b, BQ=AQ
— AB=>b -~ a, NB=p. Ao
NB 4:TB=TB:¢ BQ;

pt TB=TB: (b—a)
TBi—=(b—a) p
ATd— AB1 4 TBa

—a +(b—a)p

— a2+ (b —a)om

C
uwd AT =1 (g} - (R =) 2my
c
St x= 1o (a? 20 (a”—b)) fo mad)emanAB b,

c
und NB=p. Alfoift, ba AQ=a gefctgt wird, TBq
—(@—b)p. Hierauf durchfchneide man mit g
AQ =a bie inie BO.. Diefes. %crfab“cn gicht SB=
x- Denn s ift SBa=TS4— TBy—2a" ~ (a=b) p=a’—
2m(@a—b) n B = x— (@' — 2P @~ b_)).
Q194 c

Sufa 2. Da der Jnhalt des Trapeges ABGE jes
Derjeit =m ift, fo Fann alfo {iberbaupt vermoge viefer
Formel von einem Trapegoid ein it — M abge(thnits
ten werden.  Denn man darf nur in die Formel M ans
ftatt m’feGen, renn man verfichert iff, bdaf die Tpeis
lungglinie FG mwt’lxd) fiber CE fallt.

Sufas 3. Alfo fann man audh ein Teapezoid inywey
Zbeile zevebeilen, die ein beftimmtees BVerbalenif geaen
einander haben, 3 B, man nebme an, 8 follee fich
ABGF juFGDC berha[ten.._g sh.  $ier bevechne man
den Jnbalt der gangen Figur, der=M feyn folf, und
fege ABGF —m. Demmach verpale fich




i h v
Hievauf darf man nue die bier beftimmte Grdfie m in
die Gleichung fegen, und, wie gejeigt wovven ift, die
¢inie FG==HE fuchen,

Jufasz; 4 Wenn man ein Trapey BHFD, Fig,»§
Tab. 1V, 1o HE und BD die parallelen Seitenfind,
in n gleiche Theile theilen will, fo beredyne man den 3n=
palt deffelben, dev biee —M gefesst fepn foil, . Daber
gicht M ven Flacheninbale cines nten Tpeils. €8 (en

n :
nE="34 XI{OM:E.' Sefst man in der Formel evft
i e g
&}anﬁatt,m,'unb Dann"’M anftatt m; fo erbalt man
3 3
im erften Falle x=ED=1"(a"+ M(b—a)2y —
Cc

a2 O =22y unb im geten X —=GD =

3c
raF M b=,
3¢
Dlun it aber M=% Ca+b) c(§.10). Alfo
per Subalt deg evfien Theils =__(a+b) c=} (a+b)c,
‘ 3.2
und der Des erften und gepten sufemmen = Z (a+b)c,

Mithin ED=x = 1~(a’ +2MCb—8)) — 1 (2 +-

3C
1 a+bye ) 2By @) b—2) )
C C

D 3 b
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— (2 £ @+ ) (b—a)) =1 (& - b* — {a)
=1Ehe 167, und GD=3x==7 (a4 2 (atb)c
2(0—2) =1 +3 b+ @~ b= @+~
¢ ) :
22 =1 (e +3b)
Goll diefes Trapey in drey Tpeile gertheilt werden,
bie fidy gegen:einanber verbalten, wie die Dablen p, g

v foiftver Snbhalt des erfien Theils = My ) und
! pratv
ber Des jtbepten =_ 9™ L ifo ber ves erften und
pHg o :
stoenten gufammen :(ﬂf_‘ﬁ_ M
: prgtv.
Da nup M=% (8£b) cift, fo iﬁ.__'gﬁ’l___ —
: pH+q+v

2 (pka+v). prqtv ptaq-+v -
ED=x =1 (o> POFD) (b-)y—y-(g21 PD PR )z
PtV PHaFY
y@ 9TV 4 P b)) umd GD =7 (@@ +
pqtv p+q-+v
G+ QP-CIDT)—(a*_V _ 4-2H9 v,
prqtv p+atv  pEgtv

(a+bdep ((p+o) M—(E4b)c (DA, smiehin

ammerfung 1. S8l man dag Tvapey von BD nad) HE gu
sertheilen , néhwmlich bag BMND bder erfte Theil ift, ber
abgefbmitten witd: fo iff, wennman HE —b und BD

—a fet, GD=x == (a2 — 20~ @ =12, wemn néhms

lidy m ben Subalt des Theils BMND ansdyute, ebri;
gong yerfalre man wie gepeigt worden iffe

2Anmerk.
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Apmerfung 2. Dacin Trapey 6l ein Gitiite eined Dreycts,
das durd) eine Linic ciner Seite pavallel abgefchuitten iff,
Betvadhtet twerden fann: fo 1iirde o8 whllig etnetley feyn,
o8 vermutte(fi diefer Hiev gefundenen Formel, vber nad)
§. 19 Juiah 7 B9 WENN WAR die Hihe bes gangen
Drepetts, von- dem das Trapey ein @tk ift .. und die
Hihe Ddiefes Dreyetts , das juiit Tvapey Hingu tommen
muf um jencs ju weeden, orifite, 34 evtheilen.

Sufas 5. Wegn ED = x=AGC, PE—ED —
ED, und vie IBinfel FDB und HBD betannt findy fo
Eounen die Punfie A uud C, oder AD und DC trigos
wometrifch befimme “werden, €8 ey BE=f, Oev
Binfel HBD —v, und L FDB =u Grads

Da nun AE mit’ CD parallel, dev IBinfel BAE=
180° _n— v——180°—(u 4 v) ift;"fo ift auch  BAE
beftimme,. e {ep ==q.  Dan fege nun, wic fich
verbalt ’

fin.q : fin.u==f: AB

»AB=fm.u » f

fin. q
ofan giehe qus C die sinie CQ mit AB paraliel SHiera
purch wird der IWintel CQD =L ABD v, bet Wdine
el DCQ = EAB==q, CQ=AB,unv BQ=—=AC=
ED, Alfo QD=BD— BQ=BD —AC=BD—
ED=f Qlun verhale fidy
fin, g3 Onper=r: €B

et
fin. q

Epempel.  Es oy ACT=ED 192, PD=29¢.
Atfo BE —f—c1c% - E3 fonferner der Wintel
HBD == vy 729, und . FDBz=u==463°. Aijo
per Winlel BAE=q = 1§6°— (v+u)= 1§0°—

(729 +63°) = 180° 1352 —45""
Dun
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Sun ift log. fin. u==9,949889
log.f. = 1,000c000

log. fin, u  f =10,9498809
log.fin,g  ==9,8494859

log. AB = 1,1003959
und AB . =12,60 4., Rutben,

Serner ‘
log. fin.v. == 9,9782063 ~
log. f == 1,0000000

logifin v » £=10,9782063
logifin.q == 9,849485°
log.CD — 1,1287213
und CD =13,44 .+ + Nutben.

Iufay 6. Aim den Punft M u beftimmen, bat
man Ddiefe trigonometrifche Rechnung nicht ndthig. Denn
be MG ber $inie AE paraffel ift, fo verbalt fid) BG:
BM—BE : BA. s fey GD =MN=25". Alfo
BD_GD=29° —2§°==4% Nun fese man, wie

fich verhalt
10 : 12,60—=4 : BM

1600 ¢ 1260=—4 : BM
: T Vo R ) (90 1\

25

BM=126=5 ' =3,04,
25 25
Eben fo verfabre man mit N,

Anmerfung. Man tann alfo cin jedes Vievett, s fey Tras
pey oder Frapesoid , geveheilen ohne €8 aufgutragen. Man
darf nue ey Aufnehmung deffelben 3. ®. ABDGC, Fig.
37 Tab, V, entwedet alle. Seiten und die Diagonallinie
BC, ober aufier diefen Linien jugleih aud) die Wintel D
and- B in Graden gemefien Haben.  IJn diefem  Falle ife
bip Nechunng, weldhe man bey der Sevtheifung ndthig

hat
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ot feichter und Birger.  Dennim evften Fallemiiffen die
SBinfel evft aus den gemeffenen Linien beftimmt werden.

€8 feyn bep Aufnehmung dev Figuv ABDC alfe Seig
ten und die Diagonallinie BC geweffen worden.  Man
Bevechine aus den gereffenen Qinien die Winkel D und B,
und den Fldcheninhalt des ganjer Bieretts, Von jenem
with wan in einem jeden Lehrbuche dev vetnen Aathes
wmatiE untervidytee, und diefes yeigt §. 1. Da nun CE
mit AB pavallel ift, fo ift dee intel CED — L ABD,
Aifo in dem Drepstfe CED die Seite CD und dieWinz
fel CED und CDB betannty iaudy der’ Winfel ECD,
Denn man darfnur, da afle drey Winkel eines Dreyetts
sufatmen groey vechten gleich find, die Grad der bepden
SWintel CED und EDC addieven, und die Summe von
180 abiehen.

Demnady @it fich CE und ED trigonometrifcdy beffim:
men. . Denn wan darf nuv feken:, wie fich verhalt
fin, LCED : fin.L D—CD : CE uud
fin. L CED : fin,L ECD—CD : ED,
Dian Fann nun, da alle drey Seiten des Dreyetts DCE
Beftimme {ind , den Jnhaltdeflelben bevechnen. Den des
Svapeyes ABEC evhalt man, indew der deg Drjnetts
DCE yon bdem des gangen Bicvetts abgejogen witd.

@8ift riun nue nod) A6vig die fentrechte Linie, oder dic Hie
Be MB deg Trapeyes ABEC ju beftimmen. Diefes gefiyiels,
wenn man die Fuf dev bepden Linien ABund EC yufama
men addiect, und den Jnhalt des Trapeyes ABEC dudy die
halbe Gumme bdevfeiben dividiert. Denn da ‘man dew
Subalt evhalt, wenn man die halbe Summe dev Fuf,
welde die Linien AB und CI enthalten, in die Angahl
dev Fuj der Linte MB muftipliyiert (§. 10.): fo giebt dev
Quotient, wenn man den Juhale duvd) die halbe Summe
dev Fuf der beyden Linien AB wnd EC dividiert, die
30 dev Fugs, weldhe die Linie BM enthate.

Sufa 7. Sest man in dev Formel a=o0, fo vers
wandelt fich bas Frapey, Fig, 28 Tab. IV, in ein
Duenetf. €8 fep daffelbe ABC, Fig. 38 Tab, V, wo
die
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ot  Hdhe: ' BE =c Fuf ift, = Wil man von diefern
Drepetie GBH ==m Quabdratruthen, div) GHmitAC

parallel abfthneiden,  fo giebt x =1 2mb — Gy
yrzy ) 9 ¢

Sufars 8. ©8 ift leicht gu erfeben, bafvermBge dies
fer Sovinel duch ein jedes Dreyelf in gleiche Tpeile, ve-
ven Grengen it dev Srunbdlinie ipavallel find, gevtbeilt
werden fann. €8 fendas Drepett ABC, Fig. 38 Tab.
V, in vier gleihe Tpeile zu theilen, Dlun ift det Jna
pate von ABC =P, lfo von A GBH—=J ABC =

2
S‘i::{—,cb; von DBM:%AABC:_’-’__ B2 ob
4.2 4.2
unb von APBN=—3AABC=_3_cb==}cb." Folgs

o)

lich muf bep dem evften Theile m=—§ cb, bey dem groeys

ten M= % cb, bey dem Dricten m==F cb gefesst mweve

Beris und man erhalt GH=FC=x =71~ %m0 —

Cc

peibe w2 AR 2 by gy DM=QC=x=

c ge
2mb —pgber 20) =1 2 =brg;
c c 4¢C

P 2mb e 20) SO - 1

c ( 8¢

PN=

AnmerFund Foenn man diefen Sal mit dem, was§. 19
gefagt wovden ift, vergleicht, fo WItd man fehen, dap
Bier und dort die unbebnnnte Grobe auf ¢inevtey Aut ges
funden wird
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Aufgabe

§ 21, Ein Drenelf in ein Trapes, bas einen ges
meinfhaftlichen IWinbel mit ibm bat, ju verwandeln,

Aufldfing. ‘€8 fep ACE, Fig. 39 Tab. V, ein
foldhes Drenett wo das Tvapey AFGB = A ACB wers
pen foll. Man jiebe CE mit AB, AMund FH mit dev
Sinie EB, die mit AB einen gegebenen Winkel macht,
pavallel, und IA quf CE fenfrecht.

©efit man AACB=AFGB=m, fo it FG=
HE =x—t (2’4 20 (b ~2))(§. 20, . Bieht man

C
IB, balbiert AB In P, unb 3ieht PQ auf AD f{enfrecht
alfo Al pavallel: fo ift AACB=AAIB = AIQP =

m, PA=ZAB=fa=", Demnad) if HE=x=

(4

1 (@ha (b—a))=—1 (a°} ab ~a’)==71 ab. Folgs
lid) darf man nuv jwifchen aund b die mitcleve Propors
tionallinie fuchen,  Diefes Eann arithmetifch oder geos
metrifch gefchepen,  Avithmetifche indem die Einien AB
und CE in Qaplen ausgedtutfe merden, und aus dem
Produkte devfelben die Quadrativurzel gesogen witd; uny
aber HE geometrifch ju ebalten,, jiehe man Aa dev &is
nie EB, Vig. 40, parallel, befchreibe Giber CE einen
palben Rivkel, giche Ka auf CE fenfrecht und mache EH

—EK. enn ¢8 verbalt fich
sk - KE=KE +CE
a SR G== KRt h
KE —1ab.
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,Aufgabe
§. 22, Cin Trapejoid inn gleiche Theile gu theilen.

Hufifung. €8 fey ABCE, Fig.2g Tab.1V,
ein Tedpejoid, das inn gleidhe Theile getheilt werden foll,
SMtan jiche BG mit AE pavaflel, und CF auf AE fente
vecht, Man fuche dben Slacheninbalt des Drenetts BCG,,
1ind den des Travezes BGEA, - Jener fey =N, und
Diefer — M. Mitbin ift der Snbalt der gangen Figue
— N-+M, und der eines nten Theils =N+ M, 9pan

n

unterfuche-wie viel TMapl diefer llabllllicbgf’f';_m inn N
n

und M enthalten ift, um gu evfabren, - wie viel Theile

aug dam Drenetfe BCG, 2nd wie viel aus dem Trapes

BGEA gemadt werden Edrinen.

Cs fc»N"rM in M x Mapl entbalten.  Alfo ift
n
(MANIX__np, und x— Mn D qugbet g
n M+N
sen Sigue n gleidhe Tpeile gemadht werben follen, fomuf
N nod) n— x gleiche Theile gebep, ober ¢3 ill_l\il_"'ﬂ
n
in N nod) n—x SNablentbalten. - Alfo ift N —px .
M+N

Gind x und n—x gange Jablen, fiemogen gevade
ober ungerave fevn, fo fann Das Irapey ABGE nady

§. 20 Rufafs 4, und das Drenett nach §. 19 in diefe bes
ftimimten Theile gerlegerverden. SBann aber X und n—x

gebrochue Sablen find, 4, %, x—=m-+_>_, b b. dag
p

Iraz
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Zrvapey ABGE gabem gange Sheile, untnoch ein Sthife
3u einem s (o theile men dag Trapey ABGE in Xp obee
anp s, uad das Dreyelf BCG in p(n —m) — s gleiche
“Epeile, und nehme je p foldye Theile gu einem verfangten ;
ober, melcbeﬁ beffer ift, man fchneidenach §, 20 3u"arz4
von dem Trapey nach und nach bie m. gleichen Theile abs
Mithin bleit ein_S_ Theil, oder ein Stite=(M+N)s
pn
d&ibrig, und muf alfo 3u biefermn, um einen verlangten Theil
. echalten , von bem Drepetee cin Stirge— M+N_
n
(M +N)s
pn

Man fefe diefen Xlxsbtuff ~Q. €8 verbalt (idh
alfo das gange Drenckf jum Abfchnitte—N : Q, v.p.
wenn man bag ganze Drepeff in N gleiche Theile zers
theilt, fo geben Q folche Theileven Abfchnict, ~ Folglid)

beftimme, wenn man CD =a Fuf gefelst, ay N = Q

abgefdhnitten werden,

(8. 19 Sufags 1) in CD den Punte, durch welchenhag
SthitE der Srundlinie pavallel abgefthnitten werden fann,
SHievauf bat man nur noch den Ueberreft des Drenetes
—=N—Q in ne (mF 1) gleiche Theile ju theilen,

Lrempel, 3t x eine gebrochene Jabl, und auch n-x,
weil n eine gange Fabl fevn foll, fo feyn=17, p
=3, s=71, m=4. Ao X=4-1%, und3x
=13, 0o x = 7= sttidisy(n - x) e
(4+5)3=21—13=8. Daber tann M in
15 und N in § gleiche Theile getheilt werden, von
weldyen je drey einem velangten Theile gleich find,

Denn ¢ ift 3.8 —%) -+ 3X g, Over an fehneive

3
§ von
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pon bem’ Trapey 4 gleiche Theife ab, und ju biee
fem Uebervefte von dem Drepele % eines Theils,
inbem ‘man e fo sevtbeilt, daf fich das  gange
Drenett jum Abfchnitte perhalt—= N : Q ober
—g ¢+ 2—4 : 1. Hierauf darf man nur nod)
ben teberveft in 7—(4R1) =2 gleidye Theile
gevebeilen.

Jufas 1 Soll biefes Trapesoid g Do in'flnf
Fheile sectbeilt werden; die fid) gegen einanber verbalten tie
vie Sablen p, g, t, v, X o giebt M+ g?)_p____ben Snbalt

PRt veaex
peg eefien, (MENA ven des goenten, M+t
pqtt+vix pqtt+vix
ben Des britten, (M +N)V  den des viecten, und
ptgtttverx
Y
(MA+N)X ten bes fiinften Theils,  Man unters
p+q4 tepe V=X
fuche, welche Theile das Trapey BGEA und welche das
Dreyett giebt. €5 fey M ~M+N)p 4 (MEN)g
pqitd vix prgltivtx
= (M+N)(p+q). Y biefem Falle giebt bag Drenett
pgtt VX
bie fibrigendren Theile. Jft aber My (Pa+O (M+ND
: g pHattd V¥
obet M < (_P_’_‘L'{:E)_(;\EZ}\_), {o giebt im evften Salle
peasht+vX
M bie exfien dren Theile und jum vieten nodh ein; im
anbern aber: nuv. die  eefien  jwen und gum vritten nodh
¢in Stiiff, - - Usbrigens verfabre man wie gejeigt wors
oven ifts

-

Pomy) PUP by aem MU o e g LT P e O A

Tl i SR
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Sufaz 2. Eine jede geradlinige ebene Figur von eis
ner geraben Angahl Seiten [afit fich in Biereffe jerles
gene - FWie ein Wieveff in eine gewiffe Angabl gleicher
ober ungleicher Theile jevtheilt werben Fann . ift fept ges
3eigt worden,  YPan witd nun auch im Stranbe fevn
eine fede gevablinige ebene Jigur gu gertheilen, Egdmerde
verlangt, man follte eine fechsetfige Sigue in n gleiche
Qeile gevtbeilen. Mon jerlege bie Figur in jroey Wiers
effe, -und ein jedes Wieveff in ein Trapes' und ein
Dreyeft, wenn die Vieveke, in welde die Figur gers
fegt ift, nicht felbft fefyon Trapegen find Mian fuche den Jne
balt ber gangen §igur, unbd den ¢ined jeden Bieveffs. €8
fen der Sladyeninbalt des cinen Bievetts = M, und der
des andern=N. Ao der Jnbalt dev qanzen Figur =
M - N, unbd der cines nten Theils = Mot N,

n

Hivauf unterfuche man rie viel aus M und wie viel
aus N Zheile gemadyt wevden Eonnen. €8 fen l\’_ijﬁ in

n
M xNabl enthalteri, d.i. e8 gahe M xTheile.  Alfo
it (MAN) X\, (MAN) s=0M, und x=
n
Mn

MIN

Da die aange Figur n gleiche Theile aeben fofl, und
die Ansabl der Tpeile die aus M geinacht werven fénnen
= x ift, fo giebt N ndch in X eile, . Uebrigens
verfahre man wie gejeigt worden ift.  Audh fiber diefen
Fall  wenn X und n— x gebrochne Sablen find , wird
dag ndthige gefagt fenn,

AUnpierFuna 1. s foy 3. B. ABEF, Fig, 45 Tab, VI, go
geben. €8 fey der Subalt eines uten Theils ——m, oder
Ce 4 m—
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| — M+N - o jerlege die Figur in die beyben
n
ievetfe ABDC und CDEF, unb cinjedes in ein Travey,
wentt entiweder ABDC ober CDEE nody fein Trapey ift, -
und it ein Dreycke, fo, daf die Drepette an CD fome
men.  Htevanf bt man nur von AB nady CD gu evff eine
GtiiE — m, dann ein andered ——2m, u. f, w. und cbeny
fo vou FE nady CD ju nady §, 20 Bufas 4 abyufchneiven,

{1 ©ind die Geyben Dreneffe jufammen genommen —m
il ober - leiner als 'm, fo witd, indem wan vou AB und
EF nad) CD ju ein Gtite nach dem andern abjdyneidet,
ein Theil = m 1ibrig bleiben. Sind fie aber grofice” alé m,
fo.ift fehon gepeigt worden, wie man von einem Dvepette
ein Stiff abfdhneiden fann. s fey cbDd das von dem
Dreyefte dCD abgefihnittene Stitf. Da es nicht alle
Oahl wohl fehifélich ift die Grenge cb in CD fiofien ju
| {affent, fo verdndsre man fie, wenn fie in DE ftofen folf,
A . auf folgende 2vt: SNan jiehe die gerade Linie cD, mit

iht aus b die Linie ab parallel, und hievauf die Grenye
aD,  Denn e iff AcaD — AcbD, weil beyde einerley
| @runbdlinig cD haben, und swifchen den Pavallellinien
| ab und cD fiehen. Da ab mit oD pavallel ift, fo vers

i it CD : Ci':'f_c : Ca,  9Nan faun affo aud) den
[ i Puntt a avithmetifeh Defiimmen, indem man filv CD,

il Cb, und Cc die gehdrigen Jahlen fint,

e e e Nk 1 oo ¢ i

A e i Y

| AMnmerkung 2. S die Figur veguldr, fo (At fie fich, wenn g
| fie eine gevabe Anjabl Seiten fat, in fanter Trapeyen

Hill seclegen. &l fie in Dreyette joveheilt werden, die in ;
] © ifrer OMitte yufammen fofen, fo davf man nuv aus jer '
I dev @ffe dev tegulfven Figuvr in ihren Mistelpuntt ges :
{ vabe Sinien gichen, wie fdyon aus dev theovetifhen Ges !
! metvie betannt ift.  Solf fie auf diefe Ave in pn gleidhe
(i Theile jertheilt wevden, wo 1 die Anyafl ifrer Seirert 1
| auediufit s o has man nur ndihig nach §. 15 Iufas p

gleiche THeile aus eingm jeden Dreystte u macheng
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Aufgabe™

. §..23. Gineebene Figur, die von lauter Frummen
Sinien umgtent ifi, ju gevebeilens

Aufldfing,  Man gevtheile den Umfang der gege-
Denen Gigue o, daf man gwifdhen goey Punteen Eeine
merflicdhe Kefimmung melye gewabe werden fann, und
aiebe aus jedemn Puntte diuvd) die Figur Linien, tie mit
einander pavallel find. ~ (¥8 fey Fig. 14 Tab.IL geges
Ben.  9Man berechue nod) §. 7 den Jnpalt ves Drenelts
™MLW, nach §. 10 ben eined feden Trapeges, und nad
§. 10 Jufak 9 den devr gangen Figuv.

@8 fey AMLW —11, MNKL=b, NOIK =,
OPCl=d, PQHC=¢, QFGH—f, FRG—g. €8
fen a b - ¢ d-4e -1 4 g==M, undbie Anzabl
ber gleihen Tpeile —n.  Alfo ey Jnbalt eines neen
Theils = M.

n

Nun i enteder M mza, ober MM —a, opet
n n
Ii{,"lw"}_{fza. Sm erften Jalle giebt MLW cinen
n up
verlangten Theil, im groenten Latrf man nur MLW nach
§, 19 in m gleiche Theile theilen, und im dricten von
MLW cin Seie==M5 abfhneiven, und den Uebers

pn
teft in m gleiche Theilg porlegen,

L mdlyi e 0N o B
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4 j Gé fﬂ, ‘ . » a_—-_—_(m ""‘_S__) E
i P n
atb=(m' +£ ) M

p’ n

11 il a+-bc :(ml,+i’i) M
| 1 | pll a
atb+ced :(m’“+§_”_’) EVE
i n

atbictilte =(m4 5"y M

pllll n

albfctdie Ff —(m 45" y M

plull n
akbcfdtetifdg=n « _N_[: X

i n
i Alfo
i AN e
M p
il jJ‘ (a<+b)n =m +5
il W B
i (A-+-b-e) neeput 4 8
ki N p”
‘ ' (a+b+ckd) Do il +S"’
il _ NIRE i
(LR | (a+b4ctd+e)n — i +s””
[ : (a+b+C+d+e+f)n: meu 48"
i M it

e Diefen Bevingungen nach muf von 'vem Deeyefte

MLW erft nach § 19 Bufos 4 cin Stlike—=°_ = 2

Hul P n
von




Bon ertheilung der ebenen Fiauren, 71

pon ML nach W 3u abgefchnitten , unbbann der ebers
veft in m gleiche Tpheile geveheile werben, - Judiefem Abs

fchnitte muf von dem Trapes ein Gite—=M_sM_(y_

n . pn
Sy M jodh pingu Formmen.
n
GBenn @+ D)0 — e 05 ift, fo ift PO
; - o £

(m’ +ill) —(m-+ 5 ). Man fhneide erft, von dem

P P &3
Trapey NKLM nach ML ju nad) §. 20 Bufafs 4 cin
thth:_I\_’li'_ ab, und bierauf nach und nady m’—

np’
(m+ 1) gleiche Theile,  Auf diefe Artwird, wenn riche
tig vecfabren worden ift, ein Sttt —1 b M

P 'n

S M ginen vers

von felbft fibrig bleiben, bas mit

pn
{angten Theil giebe. Eben fo verfabre man auch bey den
{ibrigen Teapejen.  Findet man, daf aus dem Dreyctte
fein ganjer Theil gemacht werden tann, foiffm=o.

Frempel. €3 fen AMLW—a=s1c3°
vas Irapey NKLM=—b=— +1°
s AOTEN == o 5 =612
=otrec BiSs SpE T = aliesetiG i
— — QHCP —e — Ze1®
e FGHOR=L = Or 7o
vas Dreneff FGR. —g— 201°

Alfo a+b e dp e foF g= 401" =M
Esfyn=y5, WpM=22=38. i if
D% 921§
€4 bem
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/
pemnadhm—+5 == O=r42 m'}- ¥ =18 —

oo, 8 P ok
2+r, ml/+s 1_24__3 mlll_l_—i‘—::a —_
il oug P8
3+t m' 45" gl __34 4-}_1 m“/”+sum
II/I 8 p’“”.

—38 = 4+g;. Alfo wird Hier von dem Drepctte
8

MLW ¢in @(ﬁrE—Ms—-‘W =2[1°, unbvon

0p o 5.4
bem Trapey NKLM ein Stlifi =M= 40 —

np! 5.4

irzld° abgefdhnitten, Danunm~ (m + )= 2.

{14 1)—o ift, fo jeigt Diefes an, daf der tfes

~ bevreft feinen gangen Jpeil giebt, fondern baf ev,

pemt £ VA8 )M~(1 %).4° —=6I1°, mie jes
p o g
hem Stiitfe, bas von dem Dreveffe MLW von
ML nach W 3u abqefd)nitten morden ift, einen
srlangten Theil ausmadyt,  Diefes von bem Tras
pey abgefdinittene Gtite, mad)t mit dein Trapes
IOKN = 601° e¢inen vetlangten Lbeil qus, und
man evhalt ool W bis QL drey gleiche Tpeile,
Denn 8 tﬁ_._o , undm’—(m'1) =5 —.
p
C+1)=o DaPCIO=601"ift, fo muf
von dem Frapey QHCP ein il = 2TT° nod)
bingu fommen, und bierdurch Hat man alle flinf
Lbeile der Figue beftimmt.

2nmerfung, 1. Wenn man M aqug ber anf dem Felde ge:

meffenen Linien, und a, b, ¢ u. f. w. mit Hiilfe eines
vermlwtcn SMajitabes bevecnet, fo wird felten a-~buec

ehdrEedtrg =M, fondern entieder guifier ober
tleinet
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tleiner feyn. €6 foy adeberfid e ff dog =
m<M, Hier {dficfen efmige, um das wabre a, b, ¢
. f. w. ju finden, fo: wie fihverhdtem : M=—=a:x,
@efetst aber, es fey a fchon gu grof und b defto Fleiner.
Sn diefem Falle wird jwar der Fefler Gey b duvdy ges
gentodrtige Proportion etwas vevbeffert, bev bey a aber
beffo mefr vergedfert.  Und man fieht, daf viefe Regel
in teinem Salle, ¢8 fey denn, daj & b, ¢ w f. w.ents
eder duvchaus ju grof obder ju flein twiren, yum vidytis
gena, b, ¢ w. f. w. fuhee. - Hiev ifi nun freptich fein
anderes SRittel, wenn mana, b, ¢ u. f. wW. nidt aud
aus den Bey Aufnebinung dev Figur gemefienen Sinien bes
rechuen will, als man fudht vermitteift des verjllugten
Mapfabes und deg Hoandyivicls die Fehler auf,

Anmerfung 2. Wenn cine Fummlinige ebene Figne in

Sheile, die beftimmte Berhalinifie gegen einander hHaben,
sevtheilt werden foll: fo hat man nov aug dem Fladyens
infalte der ganpen Figur ben Fnbelt eines jeden Theils,
wie fdyon gepeigt worden ift, 3H befiimmen, und hievauf
wie im gegenwartigen Pavagraph ju verfahren.

AUnmetfung 5. Nad gegenodrtizem Paragraph fan eitte
jof 9

auf bem Felde aufgenommene Trummlinige Figur anfges
tragen, und von da nash deus verjiingten SRaitftabe, nady
sweldjen: {is aufgetragen worden if, bie gur Theifung no:
thigen Linicn abgemefien werdeit. Man fann aber auch,
wenn man fond von det weitlanftigen HRedynung nidyt abs
gefdhrette wird , jede Frummiinige cbene Figue blof durdy
Die auf pem Felde gemefienen Linien yeveheilen.  Eg foy
ey Aufnehmung dev Figue HIFG, Fig 1o Tab.1, AE,
LH, Al, Ac, te, pm, qo, dev Wintel AED, der TWing
fol KAB, allfe Nbidhiége an TH w, f w. gemeffen worden.
Dlatt gieHe aue den Puntten ™ und v, in welde dieAb:
fdhlage pm und qn treffen, Rie Linien me und nd wit
AE parallel,

€8 fep der Winfel AED von einen vechten fo wenig
unterfihieden, dap won ihn, ohne einen wevkiichen 5’:6:
fer yu begehen , filr einen vedyten annehuien fann. it
in falit co in den Abjdhlag pm, und dn in den qu, E6
{ep by yentrecht auf AE, und fg fenfredht auf cm,  Atfo
(23 it
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ift hb—Ep, gf-—pq, und hb, of, als Entfernungen
der Parallellinier, dadie Entjernungern Ep, pg der Abs
fchidge pm, qn gemeflen find, befannt.

Nutr fommt es Blof davauf an, ausden auf dem Felbe
gemrﬁ'eu\:n Qinien und Winteln die Langen der Linien, cm
und do yu befimmen.

Da bie Wintel Ahb und bgf in den Deeyetfen hAb
und gbf vedye find, der Winfel gbf——L hAD ift, tweil
man dn, cm der Yinie 1H parallel gesogen hat, unddie
eitens hb, gf Gefannt find: fo fann Ab durdh folgende
Propovtion gefunden werden, alé

tan, _ hAb.: fin, tot. —hb : Ah
und dic Seite bg, indem man fehit
hb : Ah—gf : bg

3idht man von AR die Sinie Ah ab, fo bleibt bp dbrig
und von diefer by abgejogen giebt fg.  Addiert man ju
bp den Abjdylag pm, und gu fq den gn fo erhalt man
fn und bm,

@3 ift alfo nod) Hrig die Linfen cb und df gu beffim:
men.  Da cm und an it JH pavaliel find, fo iff der
JWinkel Bfq — L fog— 1 bAh. € migen Ac unbd te
Abidhlage feyn, die man in einem rechten Wintel an ihre
Abfciffentinie AB gefest hat, Ttunift it dem rechtwinks
tigen Drepetfe cAb Der vedhte Winkel cAb, der Wins
fel Abc— L gbf— 1 bAk, uud die Seite Ac betannt.
Mithin findet man cb, inbem gefest WIrd, wie fich verhile

fin, . Abe : fin, tot.— Ac : bc,

&3 fey Ac—te, oder jum toenigften ihr Unterfied
fiir Tiché gu rechnen. €5 fey, wie befannt, ce fitw eine
gevade Sinie anyunchmen. Diefen BDedingungen nach
fann ce und Af als pavaffel, fd —bc, da fd mit be pas
vallel iff, angenommen werden. Und man erfalt me=—
bm 4= be, dn=—fn~-fd. <

Da nun tie Pavallellinien 1H, cm, dn, unb ifre Entz
fernungen beffimme find, fo fann dev Subatt von Pl
und der diefer Travegen nady §. 1o beftimme, und die
Figur
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Gigur nach gegenwartigem Pavagraph in die verlangten
Theile zerlegt toerden.

Anmetkung 4.~ Man Hat aber nicdt alle Mahl ndthig fo
viele Sinien ju Gefiimmen. €8 fey 3. B diefe gegebene
Figur in ywey gleicheTheile ju sertheilen. S diefem Falle hat
wman nue euf dem Felde die Sinie KM, weldhe die Figur
ungeféhy in yroey gleiche Theile theilt, su meffen. Der
Snhalt deg Stiets KM, und der des Stitts KFGM tann
nady §. 10 3ufak g berechnet werden. Hievauf jiche
man von dem grdfern den Eleinern ab.  Den hatben Une
terfchicd nefe man von dem grdfevn weg, und gebe ihn
vem Heinern. @ fey KsyM dag abjufchneidende Stitf.
SMan dividiere diefen hatben Lnterfchicd duvcy die Angaht
ver Kuf, weldye KM enthalt. Dev Quotient giebt die
©rdfie der Entfernung zx bdee Pavallellinien KM und
sv, in fo fern KsvM file ein Doavallelogramim angenoms
men werden fann. OO der Fehler, twenn man KsvM
alg ein Pavallelogramm annitame, und die Hidbe deffels
Ben auf vorgefdhricbene Avt befthmme, Detracytlich iff,
ober nicht, fann man leicht evfabren.  Sian darf nue
vr — MK maden, und den Snhalt des Drenetts Ksr,
um weldyes das abaefchnittene Stafe ju grof ift, bevedys
nen.  Collte KsvM file fein Pavallelogramm, aber doch
fiie ein Trapey angenommen werden Ednnen, fo muff zx
algebraifeh beftimme werden.

Uniierfung 5. Dey frumumlinigen Figuvent (A5t fich die §.20
gefundene Govmel nichyt woht Grauchen , befonders went
man bdie Figur jectheilen will, ofne fie aufyutragen. €3
fey von dem Trapey ABEC, Fig, 36 Tab. LV, ein Tras
pey ABGF — m Quadeatruthen abjufchneiven. Ian
fudhe die fentrechte Sinie AK ju beftimmen. €8 foy, wie
§. 20, AB—a, CE —b, Al—c §uf, nue bier AK
—x Guf. Daber it CM—b—a. TNun verflt fich

Al : AK=CM : FL

c + x=(b—a):FL

x(a—-b)—FL,

Cc
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x'(b—2) — AFAL
2C <
ax — ABGL. lifo

ABGF—m —ax*¥ X (b—=)

2C

i A SRR
sem = 28CX MW X (b—8)
scm::acx ) x:

bl aibssa

i G o oS i, B

boa’ bia b—a b—a

A ERWE =S Y= d Bl 0 - x
ba b-—a b—a
A g (2EE (8 Y1) cx
(P he- 2 b-a
80 qepeme(boy 2¢ 3o
b—a (b—a)’ (b=2a)

—:;ci 1'(2mc(b-‘:;3-¥4a"c‘)zx‘ ;
b—a

3 find DHier alfo gren x mbalich ¢
Das eineift=—25 1~ Came (b —8) - 8%¢?)
b—-a SR T

—ac+1 (eme(b — a)4-a’c)
bia
Meyde gebent , toenn man jur Probe aus X, a, b, ¢, die

S}ixx{e FG{ucht, unbd den FlacheninBalt des Trapeyes ABGF
evednet, yum Sldyeninhalte m. Gleidywoh! tanu aber
Hier die negatife Wuvgel nicht gebraud)t werden. Denn
—ac—7(2mc(b—a e*)

I L.«——-—«.E‘a,..{ﬁcbcutctcinc‘liuicbic

b=

und dad andere ——

AK
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ié

AKgntgegengefent ift. Alfox— M@i@ﬁﬂ
b—a

Gefent, man follte von dew Trapey MKiu, Fig, 10
Tab. I, bas Trapey KsvM abichneiden.  9Man fuche vevs
mige diefer Hier gefundenen Fovmel die fentvechte Linie
72X, obder, weldes einerley iff, Dbie Entfernnng der Pas
vallelinien KM und sv,  Fenn nun in dem vechiwinfs
figen Drepetfe zxB aufier dem vechten Sintel Bzx der

< o9Rinfel zBx und bdie Seite zx Hefannt ift, fo ft fich
Bx trigonometrifd) beftimmen.

@olite von dem Teapey KiuM dag siuv abgefynitten
werden, fo jiehe man den Snfhalt des Tvapeyes sinv von
dem deg Trapeyes KiuM a6, Dev Ueberveft wird dem
Inbalt des Trapeyes KsvM geben, nach welchem das
Srapey KsvM von KiuM abgefchnitten toevden fann.
SHier hat man den Vortheil, das die Fovmel, da iv s
KM, unverdndert bleibt.

Aufgabe

§. 24, Bon einem Parallelogramme ein Stift
von verlangter Grofie abgufchneiven. /

Aufidfung. s fen bas BVerhaltnif des abjufchneis
penden Stites jum Uebervefte dev gangen Sigue —n s m.

I. oll dag Sthiff, weldyes man abfchneiden foll,
aud) einPacallefogeamn fepn, fogertheile manbdie Srunts
finie o, vaf {ich vie bepden Theile gegen einander vevs
palten ==n:m, und siehe aus diefem erhaltenen Lbeis
lungspuntte eine $inie mit einec Seite parallel.

11, Soll eg aber ein DreetE fepn , fo nehmeman
jenen I beftimmten Zpeil dev Grundlinie gedoppelt, und
siee aus diefen evaltenen Puntee {n cine Ctle eine
gevave Sinie.

Pl
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Beweis. Es fep vag Parallelogtamm ABCD,
Fig.z0 Tab. IV, gegeben.  Jm erften Falle fey FCDE
und im gwenten AGCD vag abgefdhnittene Stir. Daf
FCDE : BFEA =n : m ift: leicht ju evfeben, - Denn
bie beyden Parallelogramme haben gleiche Hiben, und
vethalten fid), mie ED ; AE. - olglich auch wie n : m.

Ym gwenten Falle verbaltfic) AG: GD =(m_n):
on, und AD = AG & GD = BC verhalt'fih su
GD=—(m +n) : 2n.  Jlun verbalt fich audh, wenn
man bdie gemeinfchaftliche Hobe =a fesst

ABCG ¢ AGCD=%(BC+ AG)a:iGDa
— (BC+AG) : GD
= ((m#n) + (m'~n)) : n

—— m . n

Mnmerfung.  Bebentet n eine Anyahl Quabdvatiuthen, die
vom Pavallelogramme ABCD. abgefchnitten werden follen,
fo darf man nue den Flicheninbalt des Parallelogramms
fudyen, von ihm die gegebene Anzahl Duadvatruthen abs
sichen, und, da Ddiefer Leberveft unter m gedacht wers
den fann, tvie gejeigt worden iff verfafren.

Jufay  WWare verlangt von einem Dreveffe, Fig,
56 Tab. Vil, nQuabvatruthen abjufchneiden , o, vaf
die Tpeilungslinie DF in cinen Winkel deffelben gejogen
werden: folite : fo bevechne man den Jubalt deg gegebenen

“Drenefts, den man=—m fegen fann, und beftimme

die $ange dev Einie EF durd) folgende Proporsion, alg,
m:n= EB: EF (§.i5.)-

Demnach Fann auch von einer vielfeitigen Sigue
eine verlangre Angabl von Luabdratrutben abgefchnitten
werden.  Gefesst, man folltevon BEDA ein Stiiff—n
Quadratruthen abfchneiden.  Hier hat man nur ven Jn.
palt bes Drepetfs BDE und den des Drenetts ABD ju
bevechs

WP ) 1 A TR T e
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bevedhnen.” Jener fey = m unbd.diefer=—=rp. * Sftm*xn
fo wird das verlangte Sthff von bem Dreyeffe BDE,
mie geseigt worden ift, abgefthnittens ift aber m< n,
fo siehe man m von n ab, und feBle wie fich verhalt p :
(n —m)=AD ;: DC. Nad diefer Droportion fann
DC und dee perlangte Theil DCBE beftimme werden.

Aufgabe

§. 25. on einem Trapey; cin GSthfe von verlangs
ter Grdfe abjufdhneiden,

Aufldfung, € fep ACDB, Fig. 42 Tab,1V,bdas
gebene Trapey , deffen Seiten AC und BD pavallel find,
Es verhalte fi) ACDB jum absufthueidenden Stlitte
=m : D.

I. SBenn die Theilungslinie ab nicht mit AB pae
vaflel feyn foll, fo theile man AC und BD fo ein, daf
fich verhalt AC:Aa==BD:Bb==m:n, und jiehe die
gerane Sinie ab.  Diefem Berfapren nad) verpalt fidh
ACDB:AabB—=m:n (§.16.),

1. &oll aber ab mit AR parallel fepn, fo fesse
man den Snbalt bes Trapees = M. Demnady ift

AabB=M10  Den es foll fich verpalten ACDB:
m

AabB—=m :n, &8 enthalte bie Hibe AE h, AC a,
BD b Sup.  Deber ift
M=— Lh{a+b) (§. 10.)
Mn :nh(a+b) 8%
e e A
Nun febe man M —hy, b, i gleich einem Parallelos
m

gramme,
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grammg,” das gur Hobe hound gur Srunbdlinie x Fu
) —nph b)
pat.  Daper ift bk Een TG

2m
Diefe bier beftimmte ange trage mon qug A in 4, qus
B in b, unb jiehe ab.

Aufgabe

§. 26. Von einer chenen geradlinigen Figue m Quads
vatcuthen abjufchneiven,

Aufidfung,  Gefegt die Flache von mDuadratrus
then follte an die ¢inie GB, Fig. 42 Tab.V, fommen,
Nun Eann fie ein Drenet?, oder ein Wieret? feon. Jn
pepden Sallfen nehme man GB flie die Geunbdlinie eines
Dyrenelts an , deffen nody unbefannte Hibe =xFuf
foon {ofl, €8 entbalte GB aJufis Mitbin

f}xa:: m (§.7)

x —2m
S 2 L
a za

Diefe $ange x nehme man it einem Handsivkel aufdem
serjimgten. SNafftade, nad weldem die Figur aufges
thagen worden iff; mathe aus G und B die Bogen xy
und pqs jiebe eine geradedinie gh, weldye das Aeuferfte
viefer Bogen berlipre, und die Seiten AG und DB dee
Figur in f und ¢ fihneivet,  Hicrauf piche man entmwes
der bie gerade &inie Ge oder fB,  Jm eriien Falle wird
GeB und im goevten GEB bdag veclangte Drenet fepr,
Denn fo. wehl A GFB als aud) AGeB pat GB jur
Grundlinie, ynd Bb = Gd==x gur ey

Soll

-~

D S N e

— o
—
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Soll das abjufdhneidende Stiife Eein DrenctE fons
dern ein Biereft {enn, o nehme man, wenn das Drepeff
GeB beftimme ift, einen Punft N an, der aud) mobl ges
geben fepn Bann; ziche aug G eine gerade Sinie GM, die
Ne pavallel ift, und bierauf die Girenge NM.  Denn
e8 it AGNM=—AGcM, meil bepbe einc gemeinfchafts
liche Grundlinie GM baben, und wifchen goey parals
lelen inien Nc und MG ftehen,

Anmerfung, Vifweilen iff m fo groff, daf der Perpendifel
bB dber D hinaus veicht.  Jn diefem Falle muf dog
Sttt GNMB durch jren Drepeffe abgefchnitten wers
den, von weldhen dag erfie GB und das swente GM gue
Grundlinie befomme. Dag erfie wird, wie oben befrimmt
nur daff es —3m iff.  Um das yweyte ju erbalten, dis
vidieremnn fm durd) die Anzahl der Fug = LGM, oder,
weldyes eben das iff, m duvcy die Jahl dev Fup, weldhe
GM enthatt. Diefer Quotient giebt, wie im gegenwdvs
tigen Parvagraph, die Linge, mit weldher aus G und M
Bogen gemadht weeden wniffen,  Uebrigens verfahie man
wie gegeigt worden iff.

Jufag 1, §ft von AGFIM, Fig. 43 Tab. V, ein
Greiift von m Quabratrutben oder Quabdratfuf abjus
fdhneiden, fo, daf e8 an FG fommen {oll: o bevechne
man ben Jnbalt bes Drenetfs AGF, den man hiev —= N
fesen fann. © Diefer it entweder == m, oder m, oder
Nom,  Jm evjten Falle ift das Drevetf AGE {if:on der
werlangte Theil, dev nur nach Gefallen in sin Wierete
vermwanbelt: foerden darf, wie thon geseigt worden ift.
Sft aber N<m, o lebrt §. 24 Sufak, mwie man den
Ueberreft , um welchen m grdfer ‘ift als N, von dbemn
Drepeffe AGF abfchneiden fann.  Jm leseern Falle,
wenn napmlich N> m, beftimme man nady gegenwar.
tigem Paragraph bas Dreyett AFh=N_m. Solle

bas nath § 24 Jufafs beftimmte Dreneff fein Drenett

bleiben, {o wird ¢ leicht in DGFL vepandelt werden

Eonnen, £
S Sufurs
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ufas 2. Oefelst o8 follten oy Stliefe von einee
geradlinigen cbenen §igur abgefchnitten mwerden, 3 B
¢ing von m und eing von n Quadratruthen, fo, daf dasd
erfte GF, Fig, 44 Tab.V, jur Grunbdlinie befonmen
folte. €8 fen wieder der Slacbeninbale ves Drenctts
AGF—N, ber entweder==m., 0der > m, oder < m
ift.  Jm erfien Fdlle barf man nuv nod) o entmedet
durd) jroen oder burd) ein Drenef? von MAFH ab{dyneis
ben, und AGF in eine viereffige Figur vermanbdeln. Jf
aber N > m, f{o fthneive man von AGF das Drenett
Ae2F—=N _m ab. Den Jnbalt diefes Drenetls jiche
manvon n ab, und beflimme das Dreneff AFh —n—
N—-m Yo Hierauf verandere man aGF nady BVerlans
gen in bas Bierctt bGFf, mwobey n unoerandert bleibt,
Denn wenn bE mit af pavallel ijt, foift Aabf— AuFf,
Uijo auch AaFh==Abfh. Jm leftecn Falle, wenn
N < m, beftimme man vag Dreneff AFh—=m < N, und
{chneive pievauf noch Ahmn = n ab,

Yufgabe

§. 27. Gine ebene geradlinige Figur in m gleiche
Theile gu theilen.
Aufldfung.  Man fude erfilich den Flacheninhalt von
CABD, Fiz 45 Tab. VI, und von CDEF.. Sener
foll =M unb diefer =N fepn.  Tlan fessedie Japl der
Quavratfuf, welde auf einen Tpeil fommen —n. Alfo
N+ M —5, Qun giebt M entiwederp, oderp -5 _

m ; . £ q
Tpeile,  Mithin N im erften Fallem — p, uad imywens
fenm—p—_- St das erfte, fo fhneide manp 1
q

©itiiffe von ABDC und m — (p-+1) von CDEF nady

§.26 ab.. Dean die lehten Stiscte miffen, wenn vidy-
tig
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tig verfabren mworden ift, von felbft an CABD und CDEF
fxbt‘ig bleiben,  Findet aber dagd lesstere State, fo {chneive

than von ABDC nach CD gu nach und nach p Suiitte -

ab. * Auf viefe Art wird von ABDC an der Seite CD
ein Sttt =S fibrig bleiben, ¢8 ey denn, bdaf nicht

q : :
vecht verfabren morden mwdre.  Hievauf fchneide man
von FCDE . von FE nach CD 3u nach und nach n—<
(p41) Stiite ab.  Jit bier Pein Fehler begangen wors
den, o wird von FCDE an CD ein Stittt—n — 5"
q

fibrig geblieben feyn.  Alfo ein SthfE, das mit jeneny,
welches von ABDC f{ibrig geblieben ift, einen verlange
ten Theil giebe.

Lrempel,  JIm evften Falle foy M= 24 Quadratfuf

N=12 Quadratfuf, m=<6. Alfo M+N_—,
m

—36—¢ Quadratfuf. ~ Hier iff demnach p—=
6 .
M_24—, umdm—p=2. Folglihmhiffen

n 6

von CABD p—1, d. 1. 3, und von CDEF m
p—1=m_(p+:) 0 i, 1 Stlitt abge[dhnits
ten merden, :

Qm joenten Falle! fen M= 35 Quadratrutben,
— 21 Quadratruthen, m=7, ApMETN
m

— 56— g Quadratruthen—=n, Daperifi M=
7 n
3 =g ti=p+ L, m=(pt+)=7-
9

K] 33
32 (4
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G+ D=2+45 Demnad mifen von ABDC
pier gange Theile abgefthnitten werven, Nun ift
pn= 32 Quabdratruthen, M —pn=—=35_ 32—

3="5, Ulfo bleibt an ABDC cin Stiift von

q

3 Quaoratruthen {tbrig. Schneidet man von DEFC
vou EF nach DC 3u m — (p - 1) Stiifte ab, fo
find von DEFC (m— (p+1) 0 =(7=(a+1)8
— 2. §== 16 Quadratruthen weggenommen wots
ven.  WMithin it N— (m—(p+1))n=271—
16 =5 Quabdratrutben,  Folglich bleibtvon DEFC
ein Sttt = 5 Quadratruthen an der $inie CD
fibvig.  Alfo ein StlfE, das mit jenem , melches
von ABDC fibrig geblieben ift, einen verlangten
Zheil ausmacht.

Anmerfung.  Ouvd) die blofie Jevtheilung erhalten dic Stifte
oftmabls eine unanfehuliche Gefialt, weldye man aber nach
§.24 leicht verdndern tann,  inBem den Gvenjlinien ans
dere Michtungen gegeben werden.

Aufgabe

§. 28.  Gine geradlinige ebene Figurin die Sthiffe
A, B, C, D, E gu gerebeilen, fo, daf fie fich gegen
einander verbalten wie die Sablen ®, b, ¢, d, e.

Aufidfung. €8 fep m der Jnbalt von A, ober A
=m, B=n, C—p, D=q, E=z. Dafich verhal
ten foll

2.0 o8
e ¢
j="i ¢}
[l
Lol
.o
0 T

e ==q : z; fo verhalt fich auch

-, -y

B e NN




(a+b): b= (m~+-n) ¢ 0
i L MG
(a+b-c) : c=(m+0+p) : p
(a+b+c) ¢ d:(m+n-{:p) 2q
(a+btctd) ¢ d=(m$n+p+a) : g
(aFbcgd) ¢ e:(m-}-n-}-p“;‘(‘[)._: 2

(a+b+c+d+e) : e—(m4-n+p+a+z): z
(akbgedgdde) : a—(m-+n{pEqt2) : m

Sefit man den Flacheninbalt der gangen Sigur—=
M, foift m++n-+p-+q-+2z=M, undman wird durch
folgende Proportionen den Qnpale cines jeven Tpeils
finden:

(abtectd-Fe) s a—=M: m

(a+b+c4d+e) : b=M : n

(atbtctdfe) : e=M : p

(2 4b+ctdte) : d=M ¢

(afbtctdte) : e=M : z

Nun bat man nut noch ndtbig von bett gegebenen
Figue nad) §.26 m, 0, Py 95 2 nach und nady abe
ufchneiven,

Frempel. ©s fen die gegebene Figue ABDEEC,
Fig. 45 Tab. V1, der Jnbalt von ABDC=P,
— 2455 Quadratruthen, ber von FCOE= N =
1560 Quadratruten,  Alfo M =N+ Pe=
1560 4 2455 — 4015 Quadrateuiben &3 fen
aun 8=3, b—g, c=2, d=©6, e=q, Deie
nad) a--b--c4-d-H-e = 20. Kolglih .~
(a4b+c4d4e) : a—=M: m

20 : : 34015007 :m
20 : 3==ga150005 0 ¢M

.

33
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20 H == 40150000TT: n

(e R 1240150070 ¢ n

4) 1003750c""—n

20 2 2.—=4015000-11'" ¢ p

10 : 1 == 40 15000011 /-4 p
10) 401;000[]"::;"

20 : 6=—4o1f0000[]1" } q

10

.o

37240150000 i q

10) 120450000017 (3

120450:00"= gq

20 s —— 4015000CT1” ¢ 2

[y : 12 4015000c" s Z

5) $o30000 "=z

Mithin ift m= G6oz2500[]"
n= 100;7-300
1 N7 T
m-+n = i606c000

P= 4015000
m-n--p = 20:75 000 )"

Da nunP—(m¥n+p)=24550000._ 20075000

=4475000 .Qala:mgc!( ift, fo gicbt ABDC die

©uitte A, B, C, und 3475000 Quabdratyoll ju

D’. D’ aber foll 12045000 Duadratzoll erpalten.

“Solglich muf ipm rnoch 12045020 4475000=

g — (P —(m-+n+p)) =7575cc0 DQuatratyoll
won CDEF gegeben werden. Hierauf Hat man
nur nodh ndthig ju unterfuchen , ob wirtlich fin E
fogoo:o Quadvatyoll von COEF {rig geblies
2¢h ;"!-!}D.

Hinperlh,
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AnnrerPung 1. BHifweilen find 6 b, ¢, d, e teine aanjen

Rablen, fondern Bride, die entweder cinerley odev nidht
einetley. Nenner Haben, Sm lestern Falle miffent fie ung
ter einevley Jenner gebradt werden.  €s fey 3 .
a=1, b=3%, c=}, d=3%. e=Z Ul

T R O

—=5=1%

b= —1%

e=1"%

d':%:-‘é

e=i=ly

a4b4cddye —==3]. Daber verhalt fich

SIS O =N
D oD = ‘

37 6=M 3 m:
Und folglich ift es Hier cben fo als toenn a, b, ¢, d, &
gange Jahlen waren.

Anmerfung 2. Sn diefem hiev gegebenen Beyfpiele fanm

man audy fefen

35 tipEeM e

37 ¢ 1=M 3 x und man crb&[\t
X® 6="m

Xk 9—n

Xx 4=p

X% 8=4q

X% 102,

Anmertung 3. | S eine Figue, weldhe sertheilt woerdett foff,

¢$ fey nun in gleiche oder in ungleiche Theile, nidt vore
gevadert , fondern von frumimen Qinien umgrenyt, wie
3 8. RLWMR, Fig. 14 Tab, I!: fo perlegtman fie in
Trapeyen,  Gevedhne ihren Snfale und audy dew Dev
gangent Figur. Aug diefem beftimme man, wie gepeigt
worden ift, wie viel ein jeder Theil an Flaheninhalte
Hefommt.  iachen ein , jwey, oder mehrere Trapeyen ois
nen verlangten Theil aus, fo ift die ®remfinie fdhon ges
jogen.  Sft biefes micht, fo. [ind entweder ein, JWO,
ober mehreve Trapejen grdfiec ober Eleiner, ald ein vovs

Yangter Theil der Fignr, Findet jenes Statt, fo wird mat
$ ¢ {1311
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ben Uebetreft leicht abfhneiden E5nnen s i lohtern’ Falle
aber mufs bev verlangte Theil durd) das Felende ergdnyt
werden.  €s tann fich aud) sutragen , dap auseinem Tras
pey mehreve Theile gemacht werden Eonnen, und ein e
bevveft bleibt, dev fiie einen Theil su Elein iff. ~ Auch
in diefern Falle wird das udthige gefagt worden feyn,

Anmerfung 4. Da die Jevtheilungdart, weldye §. 26, 27,

28 vorgetragen worden iff, blof duvd) Hillfe eines vers
jingten iafifiabes gefcheherr fann: o wird man lewcht
begreifen , dal anf diefe Avt nur dev Riff cines Stie
Keldes yertheilt werden fann, Es tonnen quch ier die
Sebler begangen werden weldye, uberhaupt State finden,
fo bald man. eine Rinie nadh cinem verjiingten INafiftabe
abmift. Diefe [ebler tonnen nodh fehr betrachtlicy vers
gUbfert werden, menn man auch die sur Devechung des
Bladeninbalts nothigen Linien vad) einem verjiingten
Maffialbe abgemeffen hat. Dennif der Sladyeninpale eis
ner ju jereheilenden Figur ju grof odev ju flein gefunden
worden : fo werden blof; hierdurdy die letern Theile, weldhe
brig bleiben, indem wan cin Stitt nad) dem andern
abfdneivet, u tlein ober ju grof, und die-abgefenittenen
Theile 3u grof oder ju flein, je nachdem der Jnbalt dee
Bigur ju grof odev ju flein ift. - Der Fehler wird an dem
legten Theile defto grdger, je mehr Theile man abges
fhnitten Bat,

€8 laffen fich aber alle mgliche ebene Figuven, fo wohf
Brummlinige als geradlinige jevtheilen,ohne vaf man, wie ge:
3eigt worden ift, ndthia hat eine Linie nad) einem verjiings
ten Wafiftabe abjumeffen.  Diefes iff jwar ein Feg alfen
Feblern, weldde buvd) den verjiingten Wialfiab entfiehen tons
nen, ausynweichen: in einigen’ Falle wobhl ein bequiemer,
aeil man die gu zertheilende Figur nidht aufragen darf ;
aber- aud) in emigen Gallen, ver weitlanftigen Rechnuing
wegent, cin febe mithfamer.

e der- Jnbalt einer ju gertheilenden Figur weder ju
Qrof nod) gu flein, obder iff wenigftens. dev Fehler fur
MNidyts 3u vehnen: fo Lann Gey dev Bevtheilung, dievevs
mdttelft eines verjingten Mafftabes vervidhtet wied, weis
ter fein Febler vorfafien, afs, indew man dic Hohen
unk
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und die Grundlinien der ju Dbefrimmenden Dreyetfe ju
grof oder gu flein anf dem verjiingten Maffiade nimme.
Diefer Febler fann fich bey den folgenden Theilen febr vews
groern.  Man muf fic) alio hitten yu vicle Theile nath
einander abjufchueiden. 3. V. e wave eine vicrettige
Figur in fechs gleiche Theile yu theilen, fo thint man wohl
wenn man fie evfilic) in ey und jede Halfte in duey
gleihe Theile gevtheilt.

Man muf tberhoupt die Fehler, weldhe duvch den vees
jiingten 9Nafiftab entftehen, Fennen und fie 3u fhasen
wiffers St der verjitngte Mafiftad im Verhdltnifie mit
dem ublichen Feldmafe fo grof, daf man bif anf einen
odev jrvey Joll vidhtig meflen fanny o fann hdch{iens ein
Bebler von drey Roll, ‘indem wmdn die Bueite dev Theife
auf bemt Felde Dbeftimme,  vorfallen. ' Denn gefelst die
Sabl der Quadratyoll, weldye duvd) ein Dreyett abaejdnits
ten twecden follten, wave vicytig, die Grundlinie diefed
Dreyetts aber um einen Joll ju tlein genommen: fowird
der' Quotient, indem man mitder Angahl dev Joll, weldhe
fitv die Lange der Grundlinic gefunden find, injene Jahl
der Quadratyoll dividiert, die Hohe  veffellen um cines
Joll 3n grof angeben.  Gefet man nafme  diefe Hihe
auf detn verjingten Mafiffabe nodh um ein Joll ju gvof,
fo witd dbody, wenn man die Seite dicfes Dreyetts anf
bem Felde beftimme, dev Fehler ungefahr nuv drey olf
betragen. Diefe Febler Ednnennoch fehr verkleinert werden,
wenn man eine Figur etliche Mahl geveheilt, und ans
ben werfdyiedenen Breiten cines jeden Theils ein Mittel
nimmt, - Solche Febler {ind einem jeden Feldmeffer fehe
10000 su verseifien. - Kann abew duvch den vevjiingten Mafs
{tab an jeder gevaden Linie ein Fehler von drey bifi vier
Zoll entftehen, fo muff man wiffen, daj, wenn man die
Theile auf dem Felde Gefrimme, jede Linie, weldhe auf
as Feld von dev jertheilten Figur abgetragen wird, um
fechs bis adyt Qoll ju grofi vder yu Elein angegeben wer?
pen fann, Dieg find allerdings Fehler von Widhtigleit.
Denn o fann cinem Feldbefiker nicht einevley feyn, ob
(fein,ﬂ@tﬁcf um fechs oder acht Joll breiter oder fhmas
e iff.

35 - §. 29,
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Aufgabe

§. 20. Die Theilungslinien einer ‘Figur fo ju ane
pern, bafi fie mit emer Seite pavallel find.

Aufidjuna, Es fen ABEE, Fig. 46 Tab, VI, die
geqeberie Figise, und CD die Theilungslinie, weldye mit
AB pavallel fepn foll.  Man giebe Cb und gD mit AB
pavailel, und verandere dag Drepett CDb tn dag Irae
pej Cedb, D. 1 man made nad) §. 21 das Trapey
(_cdb =ACDb,

. Bufag.  Wenn die Theilungslinie GH audy mit AB
«paraliel fepn foll, o giebeman ebenfalls die tinien KH
und Gh mit AB parallel. Da aber bier jwifchen G und
K ver Wintel M ift, fo bringe man GH erjt in Mn,
fndem aug G die tinie Gn mit MH pavallel, gejogen
wird.  Denn daber iff AGMn—AGHn. $ierauf
giebe man mo und Mp der $inie AB parallel, undmace
a9 Tvapey MgNp=— AMpp,
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Qon Fertheilung der Feloer.

Ceflatung

§. 30. Gin Sthee Feld geometrifh ertbeilen heifie,
eine’ borizontale Ebene durd) gerade Linien in
: Y g
gewiffe Siitfe trennen.

Jufag.  3n foferndie horijontale Fladye cines Seute
Selves flr eine Ebene: angeaomumen werden fann, ift 8
mit ter Jereheilung der Felder wie mit der Beveheilung
ber cbenen Figuren.  Denn fo wobl in diefemn al8 injes
nem Falle, find die Theile wieder Eheu, die duvc ibre
Gvrengens, b, i. duech gerade Sinien beftimme werben.
9Men bat alfo, wenn men ein Stk Feld gertheilen
will, blof die Puntte ju beftimmen, weldpe vie Srens
gen ver Theile beftinumen,

ErvElavung

§. 31, Die Jereheilung eines Stitfe Feldes gefchieht
entweder dem “jnbalte nad), oder vér Dreite nad
Senes beific, ein Stitft Felo feinem Tfnbalte nach,
und diefes feiner Drcite nach sertheilen,

Sufarz  Benn man cin SthtE Feld feinem Jnbalte
nadh geveheilen foll, fo muf man alfo vie Grofe feinee
poriontalen Ebene wiffen.  TMan muf alfo dag Stiiee
Selo aufgenommen und feinen Jnbalt berechiet haben.
Singegen, foll ein @ikt Feld feiner Breite nach geveheilt
weeden, fo bat man nicht nothig es erjt aufsunehmen,
g6 [ denn,” daf dev Flacheninbait deflelben beftimme

' mee:
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werben follte s fonbeen man gertheilt nur die geraden §is
nien, meldbe von einem Winfel gum andern quer itber
bie porizontale Ehene ves Felves ‘gesogen werden, ents
weder in gleidhe oder ungleiche, 0. i. in foldye Zheile, die
gewiffe BVerhaltniffe gegen einander haben,

Aufgabe

§ 22. Gin @tﬁ.ff Jeld dem Jnbalte nady fo wopl
in gleiche, al8 aud in foiche Eheile ju gertheilen, bie
beftimmte Lerbaltniffe gegen einander baben.

Auflofung. Man nebme das Sthft Felo auf, bringe
bie Sigur deffelben auf ein Blact Papier, und verfabre
wie im vovigen Kapitel. YBenn die Entfernungen der Theis
fungslinien Ab, Ac, Ad, Fig.47 Tab. VI, ferner Cg,
Ch, Cm, ferner Fn, Fo, Fp, ferner Dg, Dt, Dy beftimm¢
find, fo {threibe man die gefundene Jablen dabey, und
meffe auf dem Feloe von A nach) C, voy C nach E,von
F nach D, und von D nady) B.  uf diefe Art Eann man
bie Punfte b, ¢, d, g, h, m, n, 0, Py 9 t, ¥ abs
fteteen , und die Theile beftimmen,

Anmerfung. Sind die Puntte A, C, E; F, B nidyt ber
ftimmt, b, . foll eine jertheilte Figur irgend wo abges
ftefft werden, fo gefchieht diefes wermittelft cines SBin:
felmeflers. . Man fehe bieviber Herrn Tobing Mepers
prattifthe Jeldmeptunft 11 Theil . 484, §, 242,

Sufag. Soll ein StitE Felo in deffen Mitte fich
“ein Teich befindet, wie ABCDEF, Fig. 50 Tab, VIII,
geigr, fo sectbeilt werben, daf afle Theile an den Ums
fang ves8 Ieiches ftofen: fo nepme man e8 quf, bes
vedne nach §. 10 Bufag 9 den Jnbalt veffelben, und
pen cines jeden Stiifts ABad, BafC, u.f{ w. in welche
Rie gange Figur bep Aufriehmung geclegt worden ift, um

3
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su erfabren , mwas fite ein StiEf gu einem foldhen Theile
ein folches Stiitt 3. B. ABad giebt. Jft ivgend eing
von diefen Stiitfen fo befthaffen; daf es etliche Tbheile
giebt, mie . B. BafC und af noi{) meetliche Keitmmung
bat, fo seclege man ein folches StIEE in mebrere,  und
fuche auch den Jubalt eines jeben. Sicvauf {chneide man,
mwie im vorigen Kapitel gejeigt worden iff, den Ueberveft
ab, wenn s geéfier, und thue bingu; wenn e8 leiner
ift, als ein verlangter Theil der Figue, Sobald die
Theilungspuntte beftimme find, E8nnen fie, wie im ges
genmartigen Paragraph gezeigt worden ift, auf dem
Selve abgefteEft werdens

Aufgabe

6 33. Gin Stht Teld feiner Breite nach gu gere
theilen, fo, daf die Stitfe A, B, C, D, E fid) ibret
Breite nach verhalten, wie die Jablen p, a5 t, v, .

Aufidfung,  Manmeffe bie Breiten AB, FC, ED,
Fig. 48 Tab. V1Ii, und theilecine jede fo ein, daffich
verbalt

(PFq+t+vEy) ¢ p—=AB: Aa
(p+a+t+v+y) : g==AB:ab
(P q+t+vEy) : t ==AB:be

(p+q+t+viay) ¢ v=AB:cd
(P+qtt+v+y) ¢ y==AB:dB
ferner

(p+q¥t+v-+y) : p—=FC:Fe
(pFqkt+vty) ¢ g=FCref
G(p+q+t+v+y) = t =FC:fg
(p+q¥tfvty) : v=FC:igh
(P+a+t+vEy) ¢ Y =FC:hC

ferney
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: ferner
(p+a+tdviy) « p=ED:Ek
(p+a+ttvty) : q=ED:Km
(p+q+tdv+ty) ¢ t=ED:mn
(Pt qftdvdy) ¢ v —ED:ni
(p¥qtt+v+y) : y= ED:iD

©enn wenn fich verbalt
(preft+v+y) t p=AB:Aa
(p+gtthvty) : q=——AB:sb
(p+qtttvy) ¢+ t = AB:be
(prqitivHy) 2 v=AB:cd
(piqtttviy) s y=AB:dB

fo verhdlt fich auch

Aa : sb=p : q

Aa s beTp: t

Aa s cd=sps V¥

Aa ; dB=p :y und

gb  : bc,=q.: &

hel s edie=to W,

ed-: dB=Vv iy

Eben fo ift ¢8 aud) mit den $inien FC und ED,

P

SBenn bdie Ipeile Aa, ab, be, cdy dB beflimme
finb, fo addieve man, um die Punfte a, b, ¢, d auf
bem Jeloe bequem abftetfen ju fonnen, die Stiitfe Aa,
ab, ferner biersu be, gu diefer Summe cd, und jue
Probe aud) nodh dB bingu  Hicrauf meffe man auf dem
Keloe von A nach B und fleffe die tinien Aa, Ab, Ac,
Ad ab. Gben fo verfabre man mit FC und ED,

Prempel. @8 fep AB=456Fuf, P=3, g=1s
t=—4, V= 2, D =Ty==17, Alfo p quft-+veda
y=21. Solglich (pratt-+viy):p=AL:Aa

21 2375456148
ober
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ober um Feine Britche gu erpalten
21 : 3==456000"" ¢ Aa

7 3 1 ==456000""" ¢ Aa

7)  65133""==A’

feenee
21 ¢ §7=456000 : ab

21) 2280000 (§

o

108571/ —=ab

ferner
21 t 4= 456000 ¢ be

1824000 (4

sz) 208 A==t

fevriee
21 ; a==456000" 3 cd

e e i, s e

2t) 9i2000 (2

43428'= cd

ferner |
2t 3 7 : 456000“" & dB
3 +1.=—456020"""¢"dB

95"

3) 152000'2dB
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| : Alfo ift Aa— 67143
_ ab—="ro857 1

Aa A ab = Ab=— 173714"“.
Gh 1 be = §eg5y

Ab s be=Ac=2605% /"
Cd: 43428“”

Ac +ied. == Ad=303999""
dB = r52000""

Ad4-dB=AB= 455959 ==

Suf — £ Punte.

: i €8 fey FC==406 Guf. Alfo

21 :.3:=406000"% " Fe

7 ¢ 1406000 : Fe

455

| | e/ §.8000" ==Fe

1l ferner

21 : §==406000" 3 of

‘ ‘ 2030000 (5
Hii 21) " 96667 U =ef
‘ - Wil t=4 =% (p-+q) o ift audp

; fg =% (Fe4ef). Ulfo
‘ Fe— 58coo’!

P SR

i ef = 96667
! et L
| Ferkef = 154669

§(Fedeh)= 775530 =1g
Wil v=3¢, fo ift audh gh=1Zfg.:

LBeil
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Alfo fo=177333""

—_—

3fg = 38666 = gh,
Weil y —t4-p, foift auh hC=Fe fg,

Aifo Fe= sgooo’"
fg— 77333"""

Fe41g=135333" =hC.

zSO{Q[l(f) Feys— ’)'8@00””
ef = ¢66671!

Fg+gf Ffee e /(7*"’
fee 77333%

Ff 4-fg — Fg =232000
gh = 38666"

Fg+gh—=Fh=270666"¢
hige=135 3344

Fh+4 hC=FC= 405 999" = 406Fuf
— 1 Punte,

Gs¢ fey ED =258 Suf. Al
21 ¢ 35=258000 ¢« EK

= 2 ¥ = 2580007/ :'EK

7)  36857"""=EK

fernee
o1 : 5= 258000/ ¢ Km

1290000 (5

21) 6149 =Km
& = KE

e
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EK=368¢7""
Km=61429"*

EK+Km—98286"

F(EK+Km)==49143“ = mn

2WMNT=24571" —ni

mn=—49743"
EK==36857/

ER+mn=—86000"""—iD.

Jolglih  ERK= 36857
Km=— 61429""
EK+Km=—Em=— ¢8286""
mn=— 4»9[4}3/1//
Em-+mn=En = 147429" "
D" 24 A

En +ni =Ei = 72000
iD= 8§6000""

Ei4-iD =ED= 258000/,

Anmerfung r. Am Sfterfien find p, 9y t, v, y Dride,
die entweder gleidie , oder verfchiedene Nenner haben. Sit
diefes fo miffen fie unter einerley Nenney gebradht terden.
€iens B.p= 3, q=4, t=%, v=5. y=2
Aljo

P':"ﬁ':z%
q= ]é:li;
t :%:;y
Ve =
e o et ,
PHatt+vey =2 Golglid
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(pFqFt+v+y) ¢ p=AB:Aa
3%t ,‘;:::AB:AQ

39 : 6z=AD:Aa,

G4 ift alfo nun cben fo, alé wennp, g, €, V, ¥
ganje Jahlen waren. \

AnmerFung 2. Man fann aud) fiksen

12 3 ;x=AB1 X

i Lok e e
35t U= ABNt ixyund man erhale
Aa—x % 6—8b

be=XH "G
cd=x % 10
dB=x% . 8

WmmerBung. 3. Qf p—q—t—v="y fo darf man nuv
die Rahl der fuj einev jeven von den Linien Al, FC,
ED durdh die Jahi dev Stiite, in welde bas Feld evs
theilt twerden folf, dividieren.

Anmerbung 4. Die gevaden Lnien, auf weldhen cin Gtne?
eld feiner Breite nad) yertheils wird, heiben Durchfc lage.
Shre Lange, d. . die Dreite des Suict Gelver, ift mebs
ventheilg duvch Steine oder andere Mevtmahle befiimmt,
bie nur gppa vevlofiren gegangen fepn Eonmen  Jjft dies
fe8, fo mug fie, che die Jerteilung vorgenommen Yoers
ben fann, Beftimmt werded,

Anmerkung 5. Ein Fluhe, b. i ein Deyirt von Wiefett,
Aetern, @dvten, w.d. g mehy, welde ju cnew Dorfe
ober gu einey Stadt gehdven, wird gemeiniglich in_ges
wifle Abtheilungen getheile, die Berrainungen oder Bers
einigungen genennt werden, Berrainungen weeden fie deps
toegen genennt, weil ehemals eine folde Avtheilung eis
nes Glubrs von einei Mawme umigrenyt war, wie mat
aud) nody an verfhicdenen Ovten findet, Beretnigunger
¢ Tractus Stvetfen Landes) feipen fie, eil da mehreve
&titte yufammen in einer BVerbindung fino. @ine folshe

Abtheilung cings Suhrs, WD entWEDEE blof dem S
© 2 falte
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Halte nady, ober dev Dreife nady, ober theils dem Jns
falte und theils der Breite nady gevtheilt,

Die Jevtheilung der Felder ihrer Breite nady, eine
Bertheilunggart, dievoryiglich in Thilvingen gebrauchlich
ift, Bat ofne Jweifel ihren Anfang qcnommen, efe man
in Deurfhfand von mathematifden Kenntniffen etwas
wufite,. Denn die Sefchidyte fehrt, daf damahls, ald
man in Dentfchland anfing die Grbe urbar gu machen,
nody feine Geometer da gewefen find, weldye tas um ein
Dorf oder Stadt liegende Land den Einwolnern Hatten
gutheifen tonnen.  Und es war damahis mich nidhe nds
thig —  Dev Anban des Landes entfland nady und nady;
e$ nahm ein ]ebev, g tey mit oder obne Evlay oun,]emﬂ:
Bovgefesten, fo vielals er Gebauen fonnte, und machte
dieff yu feinem Qézjcnt‘)umc Die bebaueten Felder hatten
nun freplich auf eine befiimmee 2Ave jeveheiit werden fols
fen.  Aber auch da founte man es nicht fo genau nehmen,
weil man nodd) teinet w‘l‘)cn.rr fdhen Kenntniffe hatte ; und
neunutb[zd) war man audy {o eigenniigig nidt, dafman
s auf 1o oder 20 Duadratyuthen hatte folfen anfommen
{affen.” Denn der Feldbau wav nod) nidht in dev jepigen
WVolifommenheit, und der Haudel deg Getreided noch nicht
fo pody gefifegen. Nacir licher sWeife mufte wman bey als
len b efen Umftanden auf eine fo leicht, Dequeme und fehe
in die Sinne falfende Feveheilungsart Lommen, Dey toels
der man {ich folgender Nafmen bediente, alg : Strichel
oder Streil, Sorrel, Dreyqerthe, Gelenge, duvch welche
man ofjne Biveifel eine gewiffe AtfersSrope augdruttee,

Eine foldfye Abtheilung ciner Bervainung, die der Breite
aad jectheilt wied , aud) wohl die Bevvainung felbft, wenn
man jie durdhaug der Vreite nach jevtheilt, Beifit Heus
3 Tage eine Lage; der fdymalfie ‘Ebexl eitier Qaqe, wird
ein Otrichel genennt,  Anf eine Sottel rechnet jwey, auf
eine Drepgerthe drey und auf eine Selenge vier Strichel.
Difweilen findet man audy gange Lagen, die blof in Stris
deln, Sotteln, Drepgerthen oder Selengen getheilt find,

Wo. die Eintheilung der Breite nach fblich ift, wird
eitie Sottel gwey TRabl fo breit, ald ein Stvighel, eine
Drepgerthe deep,  und eine Selenge vier yahl 1o breit

gamadt
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gemacht, TWenn 3. V. cine Lage 11 Dtuthen breit iff,
und aué drey Sorteln und finf Stricheln befreht, fo
madyt wan cine Sottel 2 und eine Stridhel 1 Tuthe breit,

Theil man 3. B, einen Strichel oder eine Sottel wies
der Dreite nach ein, fo wird ein foidher Theil ein halber
Strichel, wenn ev in ywey, und cine DyittelbSottel ges
nennt, wenn die Sottel in drey Theile yeveheilt ift.

Aufer diefen findet man in den AtternBevgeichnifien audy
tioch andeve Jahmen, ald: Gebreite, ®ehren.  Cine
Gebreite tff meifien Theils eine Abtheilung einer Beveinis
gung, bie fich nicht, befouders, wenn fhre Srdfe bureh
bie ubrigen Abtheiluugen nidyt Geftimme ift, §. B. cine
Gebreite von 10 Stridieln, oder 8 Sotteln, mit den
Wbrigen Breitet; und ein Gehren ift ein Fletk, dev eine
gany irveguidve Figur hat, Gefonders an einem, odber an
bepden Enden fpitig ift, ober juw wenigftenipiig sulduft.

Ale man anfing die Abgaben nadh BVevhaltnif dev At
for: Grife augputheilen, fo war ebenfals nod) an feine
geometrifdhe Augmeffang der Felver gedadyt s fondern matt
fhakte dic Grofe eines Afers nady der Ausfaat,  Einen
Flett, auf welden ein Sdeffel Korn gefat tourde, nahm
man fir einen Affer an.  Ein Savten, eine TWiefe,
sin Flett Holy rourde chenfalls fit einen Atler angenoms
ten, fenn ber Garten oder die Wiefe ungefahe fo grof
war, al8 ein Flett Ahrtland, auf weldyen man citien Sdefs
fel Kovn fate.  TWoher aud die Nahinen Sdyeffelhioly,
Cyefielwiefe fommen mdgen. - Difweilennahm man eine
ganze Lage, fchdnte fie nad dev Audiaat, und theilte bent
gefundinen Aefergehalt nad) den obigen Denennungen ber
©tiitée, wenn fic in bev LAuge nidt aliju merBlid) abfefs
terr, einy 3. B, wenn eine Lage aus ywe) Dyreygerthernt
und vier Sotteln Heftand, und ihre GSrofe anf vierjehen
Atfer gevechnet wurde, fo Tam aufeine @ottel ywey und
auf eine Drepgertde drey Abter. Daber mag es toms
men, dag man in einert Fluhre Atter vou fo verfdhiedence
@udfe findet, daff neben einem Abfer von jivey Hunbdert
und mehren Q_uabvatvuﬂ)elg ein anbever iff, dev faum

5 bie




102 Drittes Kapitel

Hunbert und mehrere Duadratruthen enthile #), . Wenn
die Atter + GBrdfie der Benennung der Stitefe propovtioniert
ift, fo 1t eg gleich viel, 0b man dic Breiten der gangen
Lage nach Berbalenif der Atfer:Srdfen, odev nad) Bevs
haltmp der Benennung eintheilt, Audy wenn die Grens
gen einet Sage nidyt beftimmt find, fo fann man fie ers
fahren, o bald die Venennungen mit dey AttersGrofie ver
glichen werden. Denn es fey
A= 1Gtidel = TUffer
B—2lGotel = ¢ Qtfer
= 3 Otidhel = I Uffer
D =27 Dreggerthe— 71 Atter
E— ;&otfeln = 6 NHer
F = 1 Drepgerthe— 3 Utfer
G=— 13 Strichel = 1% Afer
H— 38#ideln = 3 Uffer
1= 2Gotteln = 37 Ukfer.

Dievaus ift u erfehen, baf die Atfer.Srdfe nur von B
big H mit dev Denennung in Propotion freht,  Mithin
fann

) Herr Bollmann {3t in feiner Geodafic &. 52, §.215, bafdie
Qecer-Grofié in ciner quten Lage immer grofer feyy alg in ciner
andern . die einen fhlechtern Boden Habe. - Diefes foll nach
feiner DMeinung daber Fommen , weil auf ein Stite Geld von
guten Boden weniger gefat witrde, ald auj cin anbderes, tns
eben die Grofie, aber einen {chiechtern Boden habe. Herr Shriz
ftiant Gehauyptet in feiner Lehre von der aeomegrifchen und ofos
nomifdyen Bertheilung der Felder S.49 dag Gegentheil, nahms
fich auf ein St Feld von guten Boden mufte der Same
pichter geflrent werben , als auf das von efnem geringern.
Man  muf_aber wiffen, daf ¢in Samenforn in cis
nem  guten Boden 35en) drey und mehre Gtengel treibt, pel-
¢ched Den cinem fdhlechtern der Tall niche iff. Gemeiniglidy
fac man daber auf cinen LBoden den Samen fo dichte, al6
auf einen amdern.  Dag die Yeier-Grofie cineg Gtiff Rels
beg, Das einen guten Boden fat, grofer ift als eines anvern
von einem geringern Boden , mag MeHr eine ridytig verhalts
nifmagige ’2!ue~tbu[-.mg ver Abgabent sum Grunbe gehadt
Baben. Dean wurde vefchloffen; daf ein Aeker eine gemife
Abgabe geben follte 3. B, einen Grofchen, fo Fonnte man
einem Gtife Scide, bah einen guten Boden Batte , imimer
eine grofere ALber-Grofic geben, alé Vem deffen Croreidh
gevingey wor
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fantt A und I nidht mit_ su der Cage gefiven. Dicfes
ift abec freplich nur in fo fern ein Hilfemittel, alg die
Stitffe in 2Anfehung ifrec Linge nicht allyu merklich abs
fegen.  Sift diefes fo tonnen niehre Stiitee yu einer Lage
gehdren, die fih aber, tenn feine andeve Nadyridyten
wovhanben find, nidyt beftimmen {affen, und mon muf
fich Degmiigen , nue diefe gu ciner Lage gu vedynen, devew
AttersGrife mit der Denennung proportional iff.

G4 ift wake, baf diefe Avt, die Feloer ihrer Breite

nach ju jertheilen, nicht an afllen Orvtent Deutfdhlands ges
Brduchlich it ). FWo man fie aber eingefihrt hat, ift
¢s billig, dafj man fie auch behdlt.  Sogar ber Lande
mantl weif fich fehr gut davein jufinden, und fann felbft
ofne ivgend einen Koftenaufwand die Grengen feiner Felder
Beftimmen. €4 wiirde audy in der That viel Schwierig:
feiten toften, tenn man fie da, wofie Statt findet, abs
Bringen, und die Felder nad) der von ungefahr angenoms
menen Abfer:Grdfe, oder nad) frgend einer andern pextheis
Ten wollte. Denn die Defiser der Abtheilungen einer Lage
Baben ihre Stitre nidht nach Ruthengehatt getauft, fons
dern fo, daf fie fich mit einander bueiten; und Hierdnedy
find die Quadratruthen, weldye jeder gefauft hat, beftimme.
2. %. A und B patten ein jeber in einer Lage einen Ats
gev gefauft, fo, bafl dev deg B eben fo breit feyn milfite
alg dev deg A5 nad einer geometrifien Ausmeffung fande
mat, daf der erffe 150 und dev gwepte 200 Quadrarils
then enthiclte. Mithin Hat B einen Affer von 150 Und
A einen von 200 Suabrateuthen gebauft, obgleidy ihe
Sauftonteatt nicht davauf gevichtet wav, Wollte man
bic Breite der Stiffe verandern, fo wilede man aud) ben
Siddheninhait vevandern. Folglid) andy dag Eigenthum
der Defitier, und ¢8 witrde twizver alles Ergenthumsrecht
feynt, wenn man den Abker des B eben fo grof madyen
wollte als den deg A, Gefelt aud), man tovlfte die A0os
theilungen einet Sage nad geometeifhen Gyiinben fo beftim:
wmet, baf einer jeben the Deftimmeer Ruthengehalt bliche;
was witde man aber Gewoinnen ? gewif weites wihts, als
eine mihfamere und fofibavere Jertheilungdats.

S 4 1)

*) Herm Solimanng Geoddfic €. 69, §. 260,




Drittee Kapitel

&s ift wobl aufer allen Rueifel, fagt Sollmann ),
bap die fdidne, fimble, und gugleic) befiimmee Eintheis
Tung der Frlder, nady weldyer bey Streitigheiten leicht H
entfcheidtt i, mandien fonderbar und unbegreiflid) vor:
gefornmen fepn muf,  Dief fann vielleicht Beranlaffung
geacben haben, dafi die alte Benennung uud audh woh!
gar Ddie emfache Rertheilung dev Felder an verfchiedenen
Orten abgefommen ift. St blof die Denennung abges
fommeli, fo mufi man fidy mit dev Atfer:Grope behelfen,
wenn man eine Lage jeveheilen will,

Daf die Abgalben eines Staats nach Berhaltnif der
alten willtuhriid) angenommenen Atter Grige entrichtet
werden mufifen, war nun freplich eine verhaltnifmagige
Bertheilung. s mufite mandyer eben fo viel 31 den dfs
fentlidien * Bediiefuiffen Geptragen, der wenig - Giiter
alscin anderer, der welreve hatte: auf einen Atter mufite
man ‘eine gewiffe Abgabe geben er modyte gviger, Eeiner,
Beffer oder geringer feyn, alg eint andever,  Eine tichtig
verbilinifmagige Bectheilungen der Abgaben hat man an
vetidiiedenen Ovten Deutfchlands dadurdh Decyuftellen ge:
fudit, bafi man die Setder geometrifd) Hat ansmeffen (afs
fen, und die Abgaben nach Berhaitnif ves Ruthengehalts
mit RicEficht auf die Giite des Srdveichs und aufdie Lage
bes Quis vertheilt hat,

Cinen Flott Atker fo theilen, daf bie Grenge von
Beyden Theilen quer ber denfelben gejogen wird, wie
ab, Fig, 58 Tab VIU, heifie e Flett Abter Frampfen
wird die Theilungslinie der Lange nach 8e50g¢en, wie fg,
fo nennt man das Theilen fpalten. Sm erfien Falle wird
jeber Theil cine Steimpfung, dev Ort, my die Theis
Inngslinte ift, ein Strumpfgemende genennt; und im ans
dern Beifit jeder Theil dag Gefpalte.  Stofien etliche
Cuiffe irgend wo in gerader Kine ab, wie bey bl s fo beifit
der Ot ein Hauptgewende sunbd ein Angewende nennt man
diefen, wo ein After quer vor dem andern i, wie mgpn.

*) Solimanng Geoddfic S. g3, §- 218.

——————

Rices
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Bon Deftimmung des Fladyeninbalts  gewiffer
Ubtheilungen eines Sttt Felves, .

Cetlacung

5. 34. Den Flacheninhalt der Abtheilungen eines
Sttt Felves beftimmen , beifit aue dem Klachening
balte eines StibE Seldes, vas in gewiffe Theile yers
theilt ift, finden, woie viel ein jeder Theil davon
echalt.

_3ufaz  Die Theile eines Stiite Feldes, daf feinem
Jnbalte nadh ersbeile worben ift, {ind entiweder einans
ver gleich ober niche. . Jn beyden Fallen bat ber Jnpale
eines jeden gu dem der gangen Figur ein beftimmees Wer-
baltnif.  Gany anderd aber ift es mit den Theilen eines
Gttt Felbes , vafi feiner Breite nach zereheilt worden
ift. " Denn pier fteht blofi die Breite eines jeden mit ver
Breite Des ganpen Selfe  Jeldes in einem beftimmeen
Berhaleniffe. Dot wenn ein SthtE Feld feinem Jna
balte nach geetpeiltift; nimmt man auf die Grofe ver
borigontalen Flache, bier aber nur.auf ibre Breite NtEs
figr. €8 finden alfo pier in viefern Kapitel groey vevs
fchiedene [alle Seatt. '

Aufgabe,

S. 35. DenFlacheninbalt der Tpeile A, B, C, D,
E, bes Stute Gelves H, bdie fich der Quantitat ibrer
Slache nad) werbalten, wie die Sablen a, by ¢, d, e,
3u finben,

@5 Aute
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Aufidfung.  Die ganje Aufibfung hber biefen Fal
ift fhon in §. 28 entpalten,

Anmerfung. Sm exften Kapitel ift geseiat tworben, daf dee
Suhalt elnee jeden ebenen Sigur gefunden werden fanm,
© Dhne fie anfyutzagen,  Diefes gefchieht freplid) auf eine
etivas miibfame Ast, ymmabl,  wenn die Flade, welde
man eugieffen will, in frumme Linien eingefchloffen ift.
Sft aber bicfe ©chwierigleit dberftanden, fo geigt gegens
wartiger SParagraph offenbar einen febr furyen und bes
quemen , B8 wie man jum Jnhalte dev Abtheilungen
eines SHILE Feldeg gelangen fann.  Und man wird leiche
perfiehen, twie genau derfelbe gefunden wird, befonders
wentt inan ben deg ganjen Sttt Feldes blof aus den
auf dew Felde gemefienen Linien und Fointeln berechnet
fat. €6 ift wabr, tafp, wenn man auf diefe Avt, wie
i gegenwartigen Pavagraph segeigt worden ift, aus dem

Syuhalte ciner ebenen Figue bent einer jeden Abtheilung
fudt, der Gehler, weldher votfatfen fann, wenn manben
%lddmxinbairwvmiu:{ﬂ cines Siiffes bevechnet, nac cben
diefen Verhattaiffen gevinger witd, nach welden man den
Snhalt dev Abtheilungen dee Figur beftimmt 5 aber man
tird leicht einfeben, bdafy er an eines Abtheilung nody
gtemlid) betradilich feon fann, Befonders wenn dag Bers
haltnif perfelben ur gangen Figur nidit allyu gvoff ift.
&2 mbddyte aljo, leidht die Grage fepn, 0 tvie feen es befs
fer fey, ten Snhait eciner Aheheilung veemittelft eines
Riffes dureh Dveyette befonders augaurechner, oder ihn
nad) gegenwartigem Pavagraph zu beftimmen,

san fee o8 fey der wafre Fladieninhalt eines Stite
oldes — M, unbd dev einet Abtheiling —m; man habe
aber anfintt M, indem bie Slade vermittellf cines
NRifizé ausgemefien worden iff, N, und auf elen diefe
%re onftatt m den — N gefunden. @ foy N —
I (a + p)(bFQ)=3 (ab+ad £ bp - pg), und
2 =g+ p () =3CbFeathp+op),
3. i. die Gldye des Stitt Fetves fey ein Dreyett, dag a yur
Geundlinie und b jur Hdbe habe, und die Abtheilung
befielben Habe g gur Grundlinie und h jur Hihe,  Man
1afic pqais eine unbetrddilicye Grife aus der Rechnung
weg
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2

eg und fege N==}ab+3(aq Fbp), n =132
L {gqauhp), Demnady it M= jab, m=3gh,
-(aq 4 bp) ver Unterfdied gwifihen M und N, und
(g =hp) ber ywifdyen m und n, Man febe €8 vevs
verhaite fid) M : m—f: di Alfo

Iab s Igh—f : d

ab ¢ gh=—f:d und

f_lii =¢gh
f
i

fh

I+

I

)

Wi

Wird ansNderFlécheninhalt derA6theil. nach gegentwdrtiger
Aufgabe berechnet, fo erhalt man, wenn ev = P gefefst wird,
P :’L"ii S‘ﬁ:’tbp) 4 Run iff der Borauss
2f 2f
feiung nady n = Jgh - I (gakhp) = 4 +
f

—_—

2
3(gahhp).Uifon - P=3 (ga-hp) -__,—n@‘*-"ibwi
2

Sefst man h=b, fo iftf‘j: go Ufppn—P
£

ol o f

am’;fﬂﬂ A 5hp grdfs ob.ﬂcin._‘fﬂ jj‘ﬁ‘__‘l. S diefem
2f 2f 2f

Falle ift n grofer oder Heiner algP, und grdfier odev Heis

ner ol m je nadydem die Jeichen A4 oder — find.

= (249 4 1 hp) 29 DID), Daun £>4, foif
2f

@ben biefes gielt auch, wenn a — g gefelst wird. Denn
‘Hig=—a, foift h:P_d,%hp:E_d_E,unb a—P—
f

af
(38

s g L
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(z&q ﬂ-:b_‘_@) — (ﬁﬂi F’EE). Uifo n grofer ober
2f ot T At

fleiner al P, und pugleich grofier ober Eeinet als m, je

nachderns die Seichen ~j= oder —~ find,

Jft a—b, und h grdfer ober Eleiner al¢ g, fo ift
fchon qus der Anmertung A0cr dag evite Kapitel yu erfes
Hen, dafi n grdfer oder Eleiner ift als P, und grdfer over
fleiner als m. €5 bleiben alfo nuv nody folgende Falle
s ungerfudhen Wbrig: 1) Wenn a —b und g —hy 2)
wenn g —h unda grdfier oder Fleiner iff algb; 3) wenn
8, b, g, h gany verfchicden find.

Jm exften Falle fann man e anftatt b, und g anfate

h fesen, und es ift 24 :’:“_dq_t "ﬂf’_:P; 82
2f of 2f

= Zeq 4 Lgp=—n, Danun derVorausfepung nach

=lgpe=r®—a;rd, m lg—1a

of f f
73 foifin= 229 ey 9 tap- 4,
£ 3t f i

Folglich n gedfer odev Fleiner aig P, und jugleich grdfer
ober fleiner als m. Denn ¢¢ ift hier fnd, unbgf.cin

achter Bruch. Alfo 1'_d_'> _i.
£ f

Wenn g—h, und a giofer oder fleiner iff als b, fo ift
Abd e AN i g 400 JExgpeabd
f f f

£
iéprfy. €5 verhalte fiha : b—=f : d, nnd
f
fep demnach a:_—%ﬁ, ! fi; obet, weldjes Hiev einers
f

fey




fey ift, ¢g verhalte ihatb—d : f, fo, Daﬁﬂ ims
3 f

met —gh i, und fey babcva:%‘l, p— o Dies

fen Dedingungen nach ift
p—abd 4.aqd 4 bpd
afi - 2f el
== abd g b, tddpbpd
2f d eof 2f
= 804 4 1bg 4 B2, upee
2f af

= sbigand o, ot

210 ot~ Wglrad
= 8bd 4 29d b 1pp, ghec
2f 2f
= i pad , bdybpd
2§ M f f of
ebd 4 bad’ 4. bdp gper
of = gf i iof
— abd J.aqd f.dp ,, da-

—

2f el by
— 8bd paqd gapd yyp 4-0bd—

2f of of* f
b—a f_,::bi =a. Ao

f f ‘
ne ‘l‘?Ei- —;—bqib_p(_i:

2% 2f

— abd yaqd 4 z4p
af 2f
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— - abd g adq 4 bdp
2 of iof
abd .z, qd - bd 4. bdp

2f 2f fi feaf
abd 4 bed’ 4 Eig

§i

e

2f 2f 2f
abd 4 aqd 4 bpd
2f  2f © af

— abd g aqd 4.pd , da
af . af et <f

{1

Hieraus folgt:

Wenn dag Werhditnif a ¢ b feiner ift, of8 dag F: d,
und g—h ift : fo fann der Flaheninhalt der Abs
theilung eines ©titf Feldes grofer oder fleiner ge:
funden twerden , wenn man  ihn durd) Dreyefte
befonders austechniet, al8 wenn man ihn nad) gegenwars
tigem Paragraph befrimmt,  Diefes findet Statt bip dag
Werhltnif a : b dem 2 d gleich wird.  Hier fonnen
durd) bepde Avten gleich grofie Fehler begangen werden.

Siit alfo dag Beehaltnif a : b—F : d, pder 2 : b—
a : f, und g nicht —h: fo fann aus dem Flacheninfalte
deg gangen Stiff Feldes dev ciner jeden Abtheilung nach
gegenwartigem ‘Paragraph vidtiger beftimme werden, al8
wenn man ihn durd) Drepetfe befonders ausrednet,

Dicfes findet aber nut unter diefen hier gemachten Bes
dingungen Statt, wenn nahmlich M der Snbhalt eines
Drepetfs und m der eines andern iff. Wag aber von cis
nem Dreyetie gielt, gielt audy von mehreven. Fenn alio die
ganye Figuv cin Bicvett odev ein Sechsetf iff, und jede
Abtheilung aud), twie s mehren Theils dev Fall ift , o finden
ehenfalis die gemadten SNnffe Seatt,

: Eollge
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Wollte man ben Snbalt einer jeden Abtheilung vermits
telft cined Miffes befonders eved)tien, und den bes gangen
Otitt Felves durch die Summe diefes gefunbenen bes
ftimmen: fo wide ev alfo ebenfallg feiht grofier obec
leiner gefunden werden Eduren, alg wenn man ihn felbfE
bevechnet,  §olglich ift e nicht nue bequem , wenn man
ben Fldcheninbalt eines ganen Etift Feided beredyriet,
und den einee jeden Absheiiung varaus beftimmt 5 fonderns
Testover fann aud) unter Piefen hier Geffimmten Falen
richsiger evhnlten werden,

Aufgabe

§. 26. Den Flacheninalt der Abtheilungen eines
e Felvts, vaf blo vev Breite nach gereheilt worden
ift, su beftimmen,

Anfidfung,  Hier Eonnen folgende Falle vorformmen,
8 find entoeder alle Sinien, auf weldyen die Abtheie
lungen fich breiten , einander pavallel, wiej B. Fig. 3T
Tab.1V, AB, CD, EF; ober ¢g find biof jwen auf
einanber folgende pavallel, wie 3. &B8. Fig. 48 Tab. VIII,
AB und FC; ober die mitteljie yifchen gwen Paralles
{en ift mit Eeiner pavallel, wie 3. B Fig.g1 Tab, VII,
AB und DF pavaflel find, aber EC rerden mit diefer
noch Wit jener; over eg iff Eeine bev anbern pavallel, wie
3 B Fig. 52 Tab, VI ;

L m erften Falle berechne man den Ttacheninbalt
der Figue ABFE, dev bier == M fepn foll, und gertbeile
ihn nad) den Berpaltniffen, nad welchen die Sinien AB,
CD, EF jeveheilt motden finh.  Die ITpeile Aa, ab,
be, cd, de, eB mbgen folde Berhaleniffe unter {ich bas
ben, wie die Japlen M, B, Py G L Ve Alfo varf
man nuv felen

(m -+
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(m+o+p+q+t+y) t m=M: A
(m+n+p+q+t4y) : 0 =M : B
(m+n+p+9+i+y) : p=M: C
(m+n+4p+4-q+tty)s g=M ¢ D
(m+-fi4-p4q44y) ¢ *=Mi: E

(m+n+p4qtidy) : y=M: T

Denn die Stliffe A, B, C, D, E, F fteben der
Quantitat ibrer Slache nach in eben den Berbaltniffen,
weil AR, CD, EF mit einander parallel fepn folfen, al8
ibre Breiten (5. 16 Jufos 3).  Und menn diefe folche
Werbaltniffe gegen einander baben, wie bie Jablen m,
D, P, 9 & ¥> fo muf alfo M nadhy den Berhaltniffert
der Sablen m, n, p, g, t, y uncer die Abtpeilungen A;
B, C, D, E, F vertheilt merden,

II.  3m jwente Falle fep alfo AB mit FC paralel.
$Hier [afe fich entweder mit FC ywifchen, FC und D Edie
$inie EL pavaflel jieben, odet nidyt, wie Fig. 49 Tab, V1.

AO

St diefes , fo berechne man ben Flacheninpalt des
Trapeses ABCE, unbd verfabre bamit nach) I Hievauf
Berechne man ben Flacbeninbalt von Edg, dehg, efih,
fCDi,” und addiere den des Drenefts Edg ju dem, mels
chee nach L fiir AadE gsfunden mordenift, u, f, ,

B.

St aber die Sinie ED von FC. Fig. 48 Tab, VIII
fo entfernt, vaf von EFCD vuech eine tinie EL, mweldhe
FC parallel gejogen wird, ein Trapey KL abgefdhnits
ten werden Fann, fo berechne man ven Flacheninbalt der
bepden Trapegen FABC und FCLE, und jectheileibnnach

ben




Ron Befimmnng ded Fladeninhalts, 1r3

den Berbaltniffen, nach weldhen die &inien AB, FC, ED
sectheilt woren find. . €8 mbgen bie $inien AB, FC,
ED nady folchen Berhaltniffen gecebeilt morden fepn, mie
die Qablen m, n, p, g, v geden einander paben, Alfo

(m+Fa+pqtv) s M= ABLE : AauE
(m=nfpqtv) s 1= ABLE ¢ abvu
(m~n+pEghv): p ——ABLE ¢ bexv
(mfn+-pFq+v): g —ABLE ¢ cdyx
(m4n4pHgEv): v — ABLE : dBLy.

Denn e6 muf bier wobl eviwogen tecden, daf bie
Zpeile Ep, pg, gs, st, tL Der dinie EL nid)t mit dew
Ek, km, mn, ni, iD ter ¢inie ED, fondetn biefe mit
Eu, uv, vx, xy, yL, melche man echalt, mwenn de $is
nien ku, mv, nx, iy mit DL parallel gejogen werden,
in Proportion ftepen ; unddaf man ourch gegenmartige
$Proporrienen nicdht den Snbalt dev Stntte AapE, abqp
besq, cdts, dBLt, fonbern den dew Stiiffe AauE, abve.
bexv, cdyx, dBLy erbalt (§, 16 Bufak 3).

Nun find aber bdie Sinien pu, qvs K.ty defto
qedfier . e grofer entmeder der Winfel DEL ober bew
Unterfchied ev beyben Einien EL und FC ift

Man siepe aug Ddie tnie aD mit EL ober FCy
parallel, und jertheile D fo, vaf fich verbalt «f:EK,
—@y : km=qJ: mn= de: ni=eDiD, Der Winkel
EDe witd = o, entroedet wenn B in z, pder D in L fallts
Sit E ina, foteift ELund ED aufeD, k auf 3, m auf
v, n auf 9, i quf £; und falle D in L, fotommtk
inu, minv, ninx, iiny. Jnbepden ®allen E mag
in o ober D in L treffen, 10itd pu == qv I=sX=1y==0s

SMan bat nur ndthig die Bevanberung von D bif
n L gngunepmen, - Denn fomme D fiber L . B, in l:’;
£ 0
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fo ‘jiebe man’aus Rmit FC die dinie TR parallel ; und
man witd ebnfals diefe Betvadjcungen néthig baben.

Dued) die Bevanderung  ves Winkels LED mers
ben die dinien pu,. quv, sx, ty, nur entmweder grofer oder
fleiner, je nachdem oer Winkel grof oder Elein it ; aber
niemabl8 wird u auf Ep, v auf pq, x auf qs, y auf st
treffent, menn man nidt aud) FCoder EL verandert,

feibt ED unverandert und nimmt FC ab, fo
0af FC=EL mird, fe witd pu==qv=—sx =ty—o,
Denn man veclangere ku in d, mv inc’, nx inb/, iy
in a’.  Wern vun FC=ELift, o falte in d’,
finc/,g in b/ hin a’/y und pin u,qinv, sinx, tiny,
St FC < EL. fo trifft u auf.Ep, v auf pg, x auf gs,
y aufst. €8 ift ‘alfo ftberhaupt
AapE — AauE F Apeu
abgp == abva -+ Apeu Tf Agfv
besq = bexv HAqfv T Asgx
cdts —cdyX -+ Asgx J Athy
dBLt == dBLy - Athy,

Es fen FC' EL.  3ff pg's uv, gs s v, unid
SUSXY, fo iff pu =pg — ugs qv=uv —ug,qv s
§X, SX N\ ty, und :

AapE —AauE — Apen
abgp = abvu + Apeu - Aqgfy
besq = bexv 4 Aqfy — Asgx
cdts —cdyX 4 Asgx Athy
dBLt —dBLy + Athy.

St aber pg< U, gs<vy, und st xy, foift pusqy,
qv < sX, sX < ty, und
AapE == AguE — Apeu
abgp = abvu 4 Apeu — Aqfv




besq —=bexv 4-Agfv — Asgx
cdts —cdyx 4 Asgx — Athy
dBLt —=dBLy+ Athy.

€s¢ fen FC < EL.  3ftpq > uv, gs™s vx, und
St Xy, foift puts gv, Qv %, SXSty und
AapE = AauE Apeu
abgp —abvu —: Apeu- Aqfv
besq —=bexv — Agfv 4 Asgx
cdts ——edyx — Asgx 4~ Athy
dBLt —=dBLy — Athy.

Jft aber pq=< uv, gs < vx, und st < Xy; {¢'ifi aud
Pu < qv, qv<Isx, sx<< ty, und

AapE —Aauk + Apeu

abgp =—abvu — Apeu 4 Agfv

besq ==bexv — Agfv + Asgx

cdts  ==cdyx — AsgX = Athy

dBLt =—dBLy — Athy.

Alfo wird jm erften Falle det Untcrfd)icb. det bepe
ben Drevette peu und gfv addiert, wenn Apeux Aqfv?
ober pu . qv, ynd fubtrabiert, foenn pu <\ qv, obet
Apen < Aqfv,  Jm andern Falle gber 1ft -e6 gecade
umgefeprt,  Solglich ift fiberbaupt
AapE — AauE 3 Apeu
abgp —abvu + (Apeu —Aqgfy)
besq — bexv 4= (Aqfv — Asgx)
cdts  — cdyx 4~ (Asgx — Athy)
dBLt =— dBLy+ Athy.

Die oberften Jeichen finden Statt, wenn FCx ELy
unbd bie unteefien, wenn EC<EL:

He el
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MWeil ku, mv, oX, iy mitCD pavallel find, fo
verhale fich
Ek ¢ Eu=ED : EL
mn: ni, —=vX -Xy
ni S ) =Ry evis

Mitpin Eonnen die Sinien Eu, uv, vx, xy, yL
puech folgende JProportionen gefunden werden

(m+0+p+9+v) ¢ m=EL : Eu
(m-+n+p+a¥v) ¢ n —EL ¢ uv
(m+¥pFqFv) ¢ p =EL : vx

(m+o+pFq+v) : q=<EL : xy

(m+to+pkgkv) ¢ v =EL : yL..

Man barf nue fhe LE, m, n, p, 9, v die gehbrigen
Sablen fessen.

Hievauf meffe man Ep, pq, gs, st; siebe Ep von
Eu ab, wenn Ep << Eu; ferner pq von uv, ober uv
von pg, je nachdem pq < ober < uv, u. fi 1. Denn
¢8 ift pq—puthug

uv—=uq+¥qv
Pq—UV—pu—qv oder

uv - pq=——puqv.

Alfo entmweder
Eu— Ep—+~pu
uv —pq=—pu-tqv
VX — QS == — Qv+t sX
Xy —ts = — sxauty
tL ~yL=+ty

ober
Ep — En—=+pu
Pq — uv —+pu—gqv
qs — VX =+ qv—sx

PR I SO TR N e W Y Tt I I 7 R



PBon iBéﬁimmung ves Fladyeninbhalts, 117

St— 3y — 4 sx—ty
YL—tL = ty,

MNun it —(=pu 4 qv)=wpa—qv —=-(pn—
qv), und + (= pu 4 V) ==+ pu— qv)=—

(Pu—gv). Alfo muf — pu -+ qv al8 eine fubtraies

vende  Grdfe gefest werden, mann FC S ELs unbd als
eine abbievende, wenn FC= EL.

E8 fep HL bie HShe des Trapejes FCLE, €8
fey HL=h, pu=2, qv—b, sx—=¢, ty=—d Juf-
€3 fen AauE =N, abvu—O0, bexv =P, edyx—
Q, dBLy =R, und dieFlache ABLE —M Quadrat
fug.  Alfo 2 O

(mtntptgtv) : n—=M
(m+ndptq¥v) : =M
(m4n+prqtv) 1 p=M
(m4-n-+ptqhyv) t q=M: Q
(m+n+p+q+v) ; v=M : R und

AapE—=N I Iah

abgp =0+ % (a-b)h

besg —=PA4I(b—o)h.

cdts =Q+I(c-dh

dBLt =R = Igh,

3t aber qv—pu, foift Apsu= Aqfv, Apet — Aqiv
=0, und abqp =gabvu. :

Hat man ven Flacheninbalt der @tfxﬁe_AapE,
abqp, besq, ‘edts, dBLt evbalten, fo abbiere man ¥
demr bes Stliffs AapE den Des Drenetfs Epk, ju dem
von abgp ben bes $Bievettd pqmk, gu Demy von besq
ben des Biereffs snmg, uf we

Es ift aber
tLDi — AELD — AFEti
stin — AEti — AEsn

N
O
P

* ee ae

gsn M
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gsnm—AEsn — AEqm
pgmk=— AEqm— AEpk,

SMan-fese die Hohe ves-Dreneffs Eti=—x, die bes
Drenetis Esn=vy, biedes Drenelt8 Emq—2z die des
Dreyeifs Epk == v, und:MD, ‘mwelches die Hibe des
Drepetts LED feon foll; =g Fuf,  Nun verhalt fich
ED ¢« DM—EK:v?
(m+ntprgtv)im=g:ve

om

m--0-+pq+tv
VO e T (m—l—n)

m¢ (m+tn) X ; 88

2ot

m+n+p+q+v
i D
m+n-+p+q+v
y=(m+n) : (n +n+p)
(m+n) (ﬂl—rﬂ—rp)‘" g(m"*—n)
m+n+p+q+\f
g(mtntp) —y

m+ngp by

y b .\3: (m:-}n-}-p),; (H1+D+p+q)
(m++D) ¥ mnfpy) = S0k g(mpahp) .
m+“+P+q+v

g (m- n-,-p+q) i

m 40+ p+a+v

Solglich, wenn man Ep= ¢, Eq_[;, Es=vy, Et=
3) EL——E Sl'b f?‘ﬁt
AEpk




s A O

.
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AEpk = 4Bl o
2 (m+04ptq+v)
Afqm = _ Br(min)
2 (m+n+p+q+y)
AEqm — AEpk = pgmk =
(B (mEn) — am)g
2 (m+o+pt+g+v)
AEsp=—_. ¥8 (m~+nd+p)
2 (m+oEp+q+v)
AEsn—AEqm = qsnm == (v (m+n+i):[3(m+n))g
2 (mtn+ptatv)

ABti— 98 (m¥n¥ptq)
2 (m+n+p+q+v)
AEti_ AEsn—stin —C(m+nFpF)—y(mtntp)le
2 (mEn+-p gv)

unb AELD—AEti = (LDi =} g0 (+n+p+a8
: 2(mFn+pdq+v)

1L, MWenn AB mit FD pavallelift, fo jiehe man auch
EH und GC mit AB oder FD pavallel, Stan beredine
den Flacheninpalt der Trapegen ABHE und GCDF,
und verfabre damit wie gejeigt worden ift,  Hicraufbes
vechne man ben Jnbalt der Drenetfe eai, fbk; gcl,
hdm, Muv, Ntx, Psy, rQz, rqC, Een, und ben bet
SBieveffe toNM, opPN, pPrq, qCHhb, hqpg, gpof,
foni, mie fdon 11 geigt , und gugleid) aud)bas weiteve
SBevfabren lebre.

IV: SBas bie Berechnung des Ftacheninbalts der Abs
theilung von Fig. 52 Tub. VI betrific, ift die Bertabs
vungsart mit dee 111 v6llig einerley; nue Daf bier EH
H 4 niche
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nicht mit EG pavallel ift, weil AB und FD nicht pavals
lel fepn follen, und alfo ‘die Drepeffe EHC und ECG
niche eineclen Hobe haben.

Lrempel.  Man fege die dinien AB, EC, FD waren
. fo eingetbeilt, vafi ibre Theile mit den Jablen m,
n, p, q, v in Proportion ftanden. s fey dev
Slachen - Jnbalt Der depden Trapesen ABHE und
EGDF — M= 100789, cdhg 4 rzys — D,
AaeE + uvFE — A, abfe 4~ txvu=B, bcgf4-
syxt = C, dBHh 4 6Dzr = E Quabratruthen.
€s fey m=2, n—=3, p=5,/¢ =4, undv=2.

AUlfo m4n4prqFv=16. Mithin

(m+n4ptgdv) ¢ qg=M D
16 : g=—1007890° ¢ D :

LR 1:(0073)—E1" =1

4) 2519725 12e=D

2) - 12798 62501° =A=E

37795,8750°=A+D=:B
2) »"1889793750° =B,
31496,5625(0° = A4-B=C.

€8 fev EH== 3510 Rutben. Ao

( m+n+p+e+v) : q—=EH : gh
16 §E g ECTORIAER

4 Y Rl 01 (LT

3) 127,5°=Xx=gh
2) 63,75°=hH—Ee

gh=




ght=257)5 = 4
Ees=2:637
191,25 == ght-Ee=—h ef
2) o 95,625°=¢f
63,7_;:
159,375 =1g
@8 fev nun Ei—= 64 NRutben , ik=—96°, kl—
159,69, Im=127,6° mH=62,8% Daber
weil ik ef, kIS fg, Im s gh, foift auch Fk
el, gl fk, hm . gl, und Ei~Ee=64 — 63,75
m—l-er—-{-o"g'f il sef =96 —95,625—=—
— (el =fk) =+ 0,375% kl—fg=159,6 —
159,375 = — (fk — gl )=—-}0,225°,lm — gh
=127,6 = 127,5§ =— (gl —=hm) =+4-0,1°,hH
— mHz=63,75 ~ 62,8 = - hm'=20,95°,

s fen dev Pevpendifel BL=— 12009, . Alfo
-+ Aeai =+ o, 2§ x 60_+ 55E1°
—(AeaiAfK)=-}0,375 —=+22,50°
—(afbk. Agely=+40,225 60__-]—13,5U
—{Agcl Ahdm) =+ &1 6o0=-+ 6,0I1*
— Ahdm SO, 0 60=—57,0 1"

€8 fep EG = 520 NRuthen,  Demnadh
(m+nfp4qtv) ¢ q=EG ¢ st
16 3 AEEN20%

xxxX

4 STHEE§209: X

4) 1300 —sr
2) 65° —rG==Eu
19§°:r(x+%r_2.ut
2) 97,5 ==ut
65,0 =Eun
162,5° —ut4+-Eo=ts.
Hs Cs
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€8 fep nun EM = 65,8°, MN=97,8°, NP=
162,69, PQ=130,2, QG=63,6.; Alfo ift
tN S uM, sP S tN,rQ S sP, und EM~Eu—
65,8°—65,0= UM == 0,8 ININ — nt =
97,8° —97,5° == (UM — tN ) = -0, 3¢
NP _ts=162,6 — 162 5= —(tN—sP)=+-0,1°
PQ - rs=130,2—130=— (SP-rQ)=-40,2°
1G— QG=65—63,6 =+ 1Q =+1,4°

&3 fen der Derpendifel TD = 100°.  Ylfo

+ AuvM = 408 % 0=+ 40,00"°
—(AuvM_AtxN)=+4-0,3 % 50=+ 15,.0°
—(AtxN _ AsyP) =+ 0,1 ® 50=+4 ¢,00°
—(AsyP—ArzQ) =+09,2 x 50=+4-10,.00°
— ArzQ =—1Ii4 ® §0==..70,c0°

3 fen die Hihe CO des Dreneffs EHC—12
Sutben, die Hohe CR bes Dreneffs ECG = 10
Siuthen. Alio der Flacheninbalt des Dreyetfs EHC
— 3060 Quadratruthen, unbd dev des Drepetts
ECG =2600 Quabratruthen,

Sept man nun die Hibe deg Dreneffs Ein—u,
die des Drepecds Eko =x, die des Drenecis Elp
=y, und die dbes Drenetfs Emg=z ; fo ift

Pt o i — 122
m--0+p+g+v 16

% = 12 (m+n) — 12.§

 mdotptqtv 16

y = 12(m+-n+p) — 12.10

m-4~n+p+gtv 16
1 Q(m+nj—ﬁ_q_}z 12.14

Feass TS
mt+ot+pfety 16

Seft
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Seft mannun vy X, ¥, 2 fiie die Hoben der Drehe
ette EnM, EoN, EpP, EqQ: fo ift

fizss “Yom — 10.2
mpngpFaty 16
x = 10 (m~-n) — 10.§
m4-n4-prhqiv 16
y = lo(n1+njlrp)_:_l_c1:!i)
20 mdnpdav a6
7= 10(mFn4pdg— 16.14
© mbngpdadv a6

Nun ift Ei=64 mutbm, Bk==Fi 4 ik=64°
+96° = 160°, —Ek + kl =160° +
¥59)6% ="319;6°, Em El+lm 319,6°
b 127,6%==417,2°, z§;ernec EM=—s5,8°%

EN=EM+- MN = 65%,t ;°+97,8"—-163,6 A

EP—EN$NP=163,60 4« 162,6° = 326,29
EQ=EP4PQ=326,2:}130,2=14§6,4%
Demnadh 4
12,2 :64,12
‘_1—6—" 16
160 = %160, 12:5 —80:12.5
16 16
1y:319,62=3319,6." 2:1923196:6,10— 1198 ¢ O*
16 16

U,

= a8l

IX. = 3o00l}

12:447,2= 5447283 24=447/2:6: T4 2 5 3 40 G178

I6 16

fernet

fu, 65,8=% 65/8.]92 = 65,810, 15.¢

16 36




124 NBierfes Kapitel

Ix.163,6—=%163,6.105 =1636:55=255,62.11

16 16
1y, 326,2—%326,2, 10,10 326205, 20, TT°
16 32
—— ~6 . 0
17.456,4=545 6,4, 10 14=1524: 107,956 75 11°
16 16
Alfo
AFEin . PO s 3 o b= 480°
AEok — AEin = inok. == ,2520°
AElp — AEok— klpo — ° §98,50°
AEmq— AElp —=Imgp = 1149,310°
AEAC — AEmg—= mHCq — 712,2(0°
ABnM it R G P
AEoN-—-AEnM—'onMN ==la2 1 5 B
AFpP — AEON = opPN = 763,75.00°
AEqQ —AEPP. = pqQP. =  977,38.00°
AECG — AEqQ=—=qCGQ = 603,25.0

Folglich
12598,625 = AseE4uvFE
15,000 = Aeai
40,000 ==‘AuMv
+ 48,0c0=AEin
4 41,12,.=AEnM

12742745 Quedvatruthen — AanvFE

fecner
18897,9375 = abfeJu txvu
.}24,\000_._(Aeal £fbk)
+ 15,0000 == (AvuM_At)sN)
i 2§2,0000 = inok
w214, 5000 =noNM

19401,9375 Quadvatrutben — aboxvan

ferner




DBon Beftimmung des Fladeninhalts, 125

feenetr
314965625 == begffasyxt
K 13,5000 == (Af bk—Agcl)
% 5,0000 = (AtxN-AsyP)
= 898,5000 = klpo
WR763,7500=— opPN

33177,3125 Quabdratruthen — bepyxe

‘ ferner
25197,25 = cdhg + rzys
+ 6,00=(Agcl— Amdh)
_+ 10,00 =(AsyP — ArzQ)
149,30 —=1mgp
977,38 ==pqQP

27339,93 Quadratcuthen = cdqzyp

ferner

12§98,625 =dBHh ~ GDzr
~— 67,000 = — Ahdm

= 79,000 = — ApzQ)

~+ 712,200 =mHCq

+ 603,250 =CqQG

13787,075 Quabratruthen =dBCDzq

Folglich
12742,74500 =AanvFE
19401,937500=eboxvn
33177,3125[1 =bepyxo
27339,93[0 = cdqzyp
13787,075[]=dBCDzq

106449 QDuadrgteuthen = dem Jnbalte: ber gan-
aen Figur,

Anmers




126

WBievtes Kapitel $

AnmerBune. 2. OO diefes Verfahren, welcdhes im gegentydrs

tigen Pavagtaph gejeigt worden ift, weitlauftiger oder
ebert fo weitlduftig ift, als wenn man den Snbalt einer
jeden Abtheilung augrechnet, mag an feinen Ort geftellt
foyn.  Sn wie fern aber burch diefes hier gejeigte Bevs
fafhren der Snfult einer jeden” Abtheilung befiimter ges
funden twird, als wenn man die Fliche einet jeden Abs
theilung durdy Dreyefe befonders ansmipt, fann die ju
§.35 gegelene Anmertung seigen,

®enn man bevechuet den. Subalt ber gangen Figut,
den eines jedert Trapests ABHE und EGDE, Fig. 52
Tab. Vi, unbd den cines, jeden Dieyetts EHC und £CG
entmedet vermittelft eines ifjes, ober aug den auf deni
Kelbe gemefiene Linjen., Sm erffen Salle fann der Febys
fer, wenn man den Snhalt einerjeden Abtheilung nach
gegentodrtigem Pavagrapl beftimme,  nur unter gemwiffert
pedingunger fleiner feyn, als wenn man den Sladhenins
Balt einer jeden Abtheilung durd) D ‘epefte Dejondeid aus:
vedhner s im yweiten Salle aber fann weiter fein Fehler
voufallen, die Fechnungsfehler, und die, welche man bey
Aufnehmung der Figur begangen hat, tusgenommen, alg
die, welche entfichen, wenn man die Linien Ei; ik i,
nach dem verjiingten Miaasfade abmift, nad) weldem di¢
Gigur aufgetragen worden iff. ;

Diefe Fehler Edtinen nut fehr Elein feynr, und Blof; auf
den Snbait der Abtheilungen, nicht aber auf den dev gan:
sen Figue ceinigen Cinfluf haben. 2Bolite man auch diefe
Sofler vermeiden, und auch die Linien Ei, iK trigonos
metrifdh beftimmen; fo wilvde nan die Gade ofne Jwei
fel yu weit treiben, und die Aechuung faft eben fo weit:
{duftig madhen, als wentt man in- eineld jeben Wievekte
aus den auf derm Felde gemeffenen Linien und Winteln
die Diagonallinic An, bie Perpendifel a Eg trigonos
wmeteifch Devechnen, und davaus den Jnbalt einer jedert
Abptheilung und den der gangen Figur Beftimmen wollte.
iind bey alfer diefer weitlquftigen Mechnung wirde mart
fich dodj e eithmen Ennen, feinen betvadtlidyen Fehler
Begangen yu habens

Wie
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Wie man aug den bey Aufnehmung ber Fiaue gemefs
fenen Zinten dben Jnhalt cines jeden Bievetts ABLE und
ECDF bevecynen tann, jeigt §. 113 wie man fertier dent
eines Drepetfs BHC, ECG, den eines jeden Trapejes
ABHE, EGDF bie Augahl dev Sup eines joden Pees
penditels BL, TD finden fannt, iff fdhon in der Anmews
tung ju §.20 Jufas 6 geyeigt worden.

Siinftes Kapitel.

Bon Beftimmung der Figuren, die bey gleichent
Sladheninhalte ven Eleinfren Umfang haben.

S a f.

S. 37, Wenn manvas Quadrat mit einem Oblonge
vergleiche, vas gleidyen Umfang mit ibm bat, fo ijt bas
Quabdrat geofer ald diefes.

Deweis. Eg fen a die Sabl der Fuf bder langen,
und a — e die der Furjen Seite eines Oblongs , und
ver Flacheninpale =M. Mithin ifft M—=a » (a—e)
=a —ae. Dlun witd M defto grofer, je Eleiner e
und am geoften, wenn e==o witd. Jn bdiefemn Salle
ift M—2a", gleich vem Flacheninbalte eines vehrwinkes
ligen ‘Pavallelogramms,  veffen Hibe dev Grundlinie
gleich 1fE, ©. i eineg Quadrats,  Da a chen o viel
wadifen hufte alg e abnabm, wenn der thmfang fich
gleich bleitben follte (per hyp.) ¢ fofolgt, baf das Quavds
tat unter allen vechrminfeligen Parvallelograirmen, die
gleichent Limfang mit ibm Daben , dig grofee Slache pat,
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Sufas.  Alfo bat audh unter alfen Oblongen, die

gleichen timfang haben, bas die gréfice Flache, mo e,
b, i. Der Unter{hicd der langen und furzen Seite, am
Eleinjten iff,

& a8

§. 28. Alnter allen Drenetfen gleichen Umfangs ift
bas gleichfeitige Das grofite.

Beweis.  Wenn die Seiten eines Drenebfs a, b,
c Juf lang find, fo ift der Jnhalt == I 4~ (afrb~c)
(b+c—a)(a+tc—b)(a+b—c) (5 11.).  Weil
der Umfang fich gleich bleiden foll, 0.1. a5 b+c, fo
nenne man ibu p, und feGe den Jnbalt M. Daber
tM=21 (p(p—2¢)(p—2b)(p—2a). Hievift p
eine beftandige Grdfie, a, b, c aber veranderlidhe, von
denen die Sroffe M abbangt.

€8 fey nunp—2c=a, p-2b=p, p—-2a
=y Demnach M=Z1r (p. a. 3. ) Mithin wachft
M, mwenn bas veranberlidie Provute «By junimme, und
witd am grofiten , wenn By am grofren ift.

TMan fefse e8 fev 2> B, By, und o —e—=f,
P i, Alfo ift 2By — o — & (o) + aef,
NMun ift & (e+) S acf. Dennesifta _f, - e,
Alfo af ef, aekaf=a(e4-f) S ef, und o* (f4e)
S aef, und @’ (f-e)\ aef. Mithin &’ — o* (f $-e)
+afe < o’ Solglich wachft M, menne und f abnehs
men, uud wird am gritften, wenn e =1£{ = o wird.

St diefes, fo it M=Iya'p. Nmnift a=p
= geworden. Alfp audh p _2c=p —eb=—p__
a= c=b=a, Alpift M=Fr(Gaxad)=2% a'i=

I 2
Ze

l
:
|
|
|
1
!
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==Za%3. &8 ift aber Ja’1"3 der Jnbalt eines gleichs
feitigen Drencets (§, 11 gufas 2) , unbd jmat eines fole
den bas mit jetem anbern glcld)en Umfang bat (per
hyp.). - olglidy bat es unter Ddiefer Bedingung die

grofite Sladhe.

Sufags 1. Wenn dag gleichfeitige DrevefE unter
allen andern, die gleichen Wmfang mit ibm baben, bie
grofite Gladhe bat; fo bat es aud) bey gleichem 5(ad)emn-
balte Den fleinflen Umfang, Denn man fehe, s fep
ber Umfang eines gleichfeitigen Drepetts —P, fein Jne
balt =M, ber Umfang eines ungleichfeitigen—p, und
fein Jnpalt=m, Wenn aljo P—pift, fo iff M ~m.
Solglich muf P << p fwn wenn M abuimmt und =m
wird.

Chen daber hat audy das Quadrat unter allen veches
winfeligen Darallelogrammen, die gleichen Jnbale mit
ibm baben, den tleinften Umfang (§. 37.).

Juan 2. Der Flacheninbalt eines gletcbﬁbt‘nfeh’
aen Dreenetts ift ==2by~ (2a+4b) (2a—1b) (§. 11 Jus
fay 2) =41 (23+°) (2a—b) b =41 (42’ —b)

b St der ,\)I\Mtt cines qletw{d)enteh‘;en Drenctrs
gtcfer, alg dev eineg ungleichfeitigen, as mit ibm gleie
chen timfang hat, oder wo 2a-4-c—=2a, D.i. der Sums
me Der benden g[em)cn Ghentel: {o muf (2a -+ b)
(2a+b) b* == (4’ —b*) b (a+4b-+c) (bfc—a)
(at-c—b) (ahb—c).

Nun ift ‘a-b4-c)(a4dc—b)=(a+c)' —b’,
(a4b—¢) (btc—a) = (b+a—c)(b-a+c)=(bk
(a—c)(b— (a-c)==b*'— (a—c)’.  Alfo (a+b+c)
(btc—a)@+c —b) (b4a - c)——(ka-;-c) — b
S e CLOACPD

(a-¢
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Ca—c)b, ’»Zwbt man biervon (4’ b*) b* ab, fo bleibt
fibrig — (a-+c)’(a—c)' 4- (a—c)’b*.

Denn e ift (a4-c) — b’ 4a’ —b*, und (a
¢)' b’ — bt —=(4a* b)) b* It ver Ueboereft — (2t
c)’ (8—c)'4+(a—c) b’ federgeit eine abjuzichende Grofe,
{o'ift ermicfen, daf ein gleichithenteliges Drepefe unter
allen ungleichfeitigen, die mit ibm gleichen tmfang has
ben und auf einee Grundlinie b fiehen, die geshte Flde
che bat.

€8 ift — Ca-c) ’a_.c) + (a— ) b*=(a~=
o)’b’.— (a4 )* ra — e’ =(a — ¢’ (b — (a +c)).
Nun ift, als Seiten eines Sx'eucffs betradhter; (a-¢)
b, Mithin (ad-c* . b Uad, ba (a— c)? jes
bergeit pofitif ift, es maq a'sc, ober cna, foiff —
(af-c}(a —c) 4 (a — ¢ b Iebergert eine negatife
oder abguglehenbe pofitife Grdfe

3ufa 3. Alfo wichft der Ftacheninhaltder Drenette,
inbem fich Oew gleichem Unifange vev Unterfhied iphrer
@eiten vermindevt , und wird am grofiten, wenn diefer
o witd,

Fufars 4. Da fich ein jedes Wielel in Deeyeffe
g,rtm-cn lafit, fo bat alfo auch bey gleichem Umfange bas
e grofite Sladye, welches in lauter gleibfeitige Dveyetle
aerlegt mwbcn E.mn &3 giebt aber nur eing von bdiefer
et , napmlich dag regulave Sechsetl, e pbrigens fann
ein jebes vegulaves Wieleff in eben fo viel gleichfchentelige
Drepetle . jevlegt werden aig es Seiten pat,  Folglich
baben aud) die veguléven uner allen andern bey gleichem
Umfange eing grofieve Slache (Jufas 2),

Sufor
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3ufas 50 YBenn man ein Oblong ABDC; Fig.s3
Tab, VII, vecfchiebt, fo entjtehbt ein Mhomboid CEFD;
bas mit ibm gleichen Lmfang bat.  Hierdurch wird die
Hibe DB vermindert, unbd das NRbomboid pat nur Dg
jue H8be.  Nun ift aus der Geometrie beFanur, daf
fich veehalt ABDC ¢ CEFD=—=DB:Dq. Solglich pat
bas Oblong eine grdfere Flache alg ein HRhomboid, dag
gleichen Umfang mit ibm bat.  Unter eben diefer Bedine
gung ift auch bas Duadrat grdfer als ein Rbombus,

Jufu 6. Folglich ift vae Quabdrat unter allen Pas
vallelogrammen , wenn fie gleichen Umfang baben, bas
grofite (Fufaks 5 und § 37).

Jufa 7. Wenn a Fuff die Seite eined gleichfeitis
gen Drenekls bat, fo iff $a'1"3 ber Flacheninbalt. Soll
ein Quadrar micibwm bleichen Umfang baben, fo ijt dets
felbe=3a.  Ulp eine Seite —=Fa, und der Jnpalt

=2 a% Munift 2a*< a1 3, Dennes ift 48 a%
=

16 16 256
< _?..E.._aq': } At f} I a%, _1_34~ 3 <»§—‘—- a%,
256 16 2¢6 16 256
1 Ia% <y St et a3 98
16 296 16

Alfo ift dag Quadeat grdfier als ein gleichfeitiged
Dreyet?, vas mit ipm gleichen Umfang bat.  Folglich
ift es auch unter allen Drenecten und Parvallelogrammen,
wenn fie gleichen Umfang baben, die grofte Figur. Denn
bas gleichieitige Drepel? ift uncer allen andern, bie gleja
then Umfang mit ipm Haben, dag gréfice (4. 38), tind
mit diefer Bedingung i untee allen Pavallelogeammen
8 Dag Quadrat (Bufak 6)-

32 Sufosh
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Jufug 8. €8 ift aber audy ein Quabrat grifer als
ein Trapey oder Teapeyoid (Bufaks 20 Folglich ift vas
Quavrat unter allen Drenetten und Bievetten, die eis
neelep Umfang baben, die grofte Figur.

3ufa 9, E¢ fep der Haldmeffer eines Pivfels —
RGuf. AfoR> 3,14 «+ « der Umfang und R’ 3
14 . » . bet Inpale veffeldens - Munme man R 3,
14 . . + al8einegerade §inie an, und [aft RX3,i4...

n

bie Seite eines vequldven Wieleffs bedeuten , fo ift, wenn
man den Perpenvitel, bder aus dem Mittelpuntee auf
eine Seite gezogen 1ird Z Fup {eht, ZXRX3,14.44s
ber JInbalt deffelben,

Man fieht (chon bieraus, daf der Jnbalt eines res
gularen SBieletts gunimmt, wean 7 wadft, und am
grofiten wird , wenn Z =T witd, wo das Bieleft {ich
in vem Divfel verliere, in welhem e befthrichen ift.
Simmt aber Z gu, fo nimme R ab, wenn der Umfang
fidy gleich bleiben foll, und bdie Rabl ver Seiten wird
vergedfect.. Denn eg ift der Unfang eines Rirlels jes
Dergeit grofier alg der eines in ihm befdriebenen Bieletts,
und bdiefer nabert fich fenem , rwenn die Seite abnimme
und die Angabl devfelben fich vevmedre *),

St alfo der Umfang eines reqularen Wieletts uns
wevanverlich, und baben ey regulave SBielette einerien
Umfang: fo bat ver Bivkel, in welhem dagjenige , wele
ches cine grofiere Angabl von Seiten bat, befdrieben ift,
cinen leinern Haldmeffer, als diefer, in weldyen vasjes

nige

*) Man fehe Heern Hofrath Kaftiers Tten Theils evfte Aot

VIIII &. 309,

theilung . wath. Anfangsgrinde G, 43 Sog Jufak 4.

e R BRI T B A L SRR S L

SR e

€
1
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nige von einer fleinern Angabl von Seiten befchrieben iff;
und wenn ein ivkel mit ivgend einem reqularen Wiclette
gleichen thnfang bat: fo fftalfo ber Halbme(fer deffelben
fleiner al8 dev dicfes Divfels, in weldyem das Bielete
befchricben ift,

€s fen Cp, Fig. §5 Tab VIII, ber Halbmeffer
beg erftern, CB dev des geiten Rickels. €8 fen AB
eine @eite eines veguliren Wieletts, CH="7Z auf AB
fenfrecht.  Esiftalfo Cps CH, wenn.ber Umfdng des
Wieletfs mweder grofier nodh Eleiner ift alg ber Des Jiv=
fels ppmgq; und Hnabert fich p, wenn CB abnimmt 3
CB witd tleiner, wenn AB fleiner titd, und die Ana
jabl ver Eeiten fich vermebrt, fo, daf ABXn eine
beftandige GSrofe ift.

Golglich ift in einem regularen Sechseffe CH
gréfice alg in einem vegulaven Simfeffe, und in einem
regulaven Achrefle grofer als in' einem . regularen
©iebencife, wenn fie gleichen Umfang baben.  Folgs
lih ift unter dicfer Bevingung das vegulare Finfetk
gréfier, al8 dag regulire Bieretf, d. i. dbas Quadrat,
und das vegulare Neunckt grofer als bas regulare Acheett,
Endlich witd Z>XR>X 3,04 » ... am grofiten, twenn
Z =R wird, Alfo bat der Jivkel unter allen reguldven
Figuren die gleichen Ymfang mit ibm Haben die grifite
Slade, ' :

Sufas 10.  Da die vegularen Wielefle grifer find
alg bie irvegulacen, wenn fie gleiden WUmfang baben
(Rufass 4): o bat alfo fiberhaupt unter biefer Bebins
gung ber Jicfel eine grofieve Flade als irgend ecin
$Bielett,

Sufas 11, Unter gleichem Umfange wad)ft alfo die
Slache ver Figuven, je mepr fie fich in Anfebung ibrer
353 Quiae
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- ualitae der Regularitat nahern , und der veqularen mit

ber Angal dev Seiten (Sufa 9).+ Alfo ift Gberbaupe
unter allen moéglichen Figuven, die gleichen Umfang bas
ben, dev Jivel bie grofte.

Aufgabe

§. 39. Den Umfang cines gleichfeitigen Drenekts,
¢ines Quabdrats und eines Ablongs yu beftimmen , wenn
ibre Glachen einander gleid) finde

Auflofung. €8 fen bdie Seite eines gleichfeitigen
Dreyeffs —a. Alfo der Jnbalt deffelben == Ia¥~3
(§, 21 Qufog 2),  Michin die Seite eines Quadrars,

4
bas 2173 gum Jnpalte bat, — 142’173 = ar 3.

St ab=38%13, o ift b=32T3, unp 33173

a b

=a. Alfo 234 2b=2 (a--b) = dem Ufange deg
QbIQnﬁst

Aufgabe

~ § 40, Cin Oblong, das mit einem gegebenen
Orenette gleichen Umfang und Jnbalt bat, su madjen,

Auflofung.  Die Seiten des Drenetts mdgena, b,
¢ Fup lang fevn,  Alfo der Umfang ad-b4-c = vem

bes Oblongg, und2DC pie Summe ver Grunbdlinie.

2 2
und Hbe, €8 fey der Untev(chied diefer Sinien = x Fuf.
Dems
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Demnach die @runb!inie::a_ﬂ_":f 4+ Ix, unb bie
; 4
Hihe :fij‘ff_‘f — Ix.  Der Flacheninhalt fey = M.

2Atfo
M= b 4r @HEHC 1y
Ty T 3 2 4
-_ (81-[,)#—0) _ixz
16
M ‘l'.llx:: (a'lrb"{"c-)j
16
ik: (ﬂ‘{“b'f—(:\z_M
16
y—= (atb+c) M
4 2
D L
4 (a—'rb-}-c)’).
X = a-i-b—l:_(_:?-(x___ 16M
2 (as-b+0)’
Aufgabe

§. 41 Das Weehaltnis gu beftimmen, toeldyed bie
Sreiten eines Oblongs ju einanver haben mitffen , wenn
per Umfang deffelben m SNabl fo grop feyn foll, als
ber eines Duadeats, das mie ibm gleichen IJnbale bat.

Aufidfing.  E8 feyn die Stiten eined Oblongs x

und v Suf.  Alfo der Jnbalt xy. Der Jnbalt e
S a Ouds
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11 [ Ouadrats fen =2’ Alfo xy—=a" (per hyp.}, x—
! i‘“ i 2 2(x4y)=4ma (‘per hyp:), X - y=—2ma,
‘i 4 Alfo
| 2ma::f‘:+y

y
2may =8 +7Yy

o—=a'—z2yma+4y’

a'm'—a’—a'm’—eyma +y*

+1'(a m'—a’)—am—y

f il | +a‘r(m——|)—am—-y

y=am 4 a7 (m*— 1),

Frempel. 3t m=—2, f{o ift die eine Seite bes
Oblongs =y —2a F-a1"3=2a (2L 773), und
Die andere x —2ma—y = 43—2a (2§ 1"3)=
4a—z2at+r3=2+13=2 (24 13).Afo
x'y:a(z 13 “a(2F13)

= (+r: +713)

Solglich find die bepben Seiten des Oblongs
davinne verfchieden, baff, wenn man bey dev erften
+ 13 genommen bat, bey der ymepten — 173 ges
fesst werden mufi; und fo auh umgefepre,  Alfo
fann man x ober y fiir die Grundlinie, ober fiie
bie langfte Seite annehmen.  Daber finden fols
gende Beehdleniffe Statt, ald
e y=(=17"3) t (2+413)
:9’268000 :317320 .

Yt
13

-_— X

Jolge




NBon Beftimmung der Figuren e, 13-

/

Solglich mufidag Oblong beynabe viersehen Madl fo
lang al8 breit fepn.

Anmerfuna.,  Die Erefahrung lehre, daf die Landereven auf

ihren Grengen immer am evfien befchadige werden. Dev
@chade tann fiie den BVefilser cines Stiet Landes vefto
Betvachtlicher feyn, je grdfer bey einevley F(acheninfalte
der Umfang des Stift Landes ift.  Audh der. Koftenau
wand, dev bey Vergdunung der Lanbdereyen gemadht wivd,
ift defto gvdfer, je mebr ein StatE Land bey gleichern Fias
dheninfalte Umfang Hat. €8 iff alfo ndthig, dafi wan
Bey Sevtheilung des Feldes den Theilen ey gleichem Fias
dieninfalte den fleinfien infang su geben fucht; und
gwav alfen Theilen.  Denn  man wird nun nicht melht
sweifeln, daf ein Sttt Land bey gleichem Flacheninhaite
den fleinfien Umfang Hat, toenn es cin Juvkel iff ; was
mevden aber die tbrigen Theile, weldhe ed umgeben, in
diefemn Falle fiiv cine Geffalt Haben ? und wie wird der
Umfang eines jeder, wennt man ihn mit dev Fidche vers
gleicht, befdhaffen fepn? Wie gejeigt worden iff Haben
unter allen Figuven, die gleidyen Snhalt Haben, die ves
guldven den fleinfien Umfang, Man mug atfo die Theile
eineg @titt Feldes fo viel als mdglich vegulde ju mas
dhen fuchen.




Sethstes Kapitels

Bon Berhaleniffen der Srundfiitte und der eins
selnen Quadratruthen derfelben,

Cetlatun g

§. 42, lnter Grundfiff verflebt man einen ges
wiffen Theil von der Oberfladye der sEede, in fo
forn €r frgend jemands ELigenthum iff.

Zufag v Alfo find gewiffe Hbtheilungen eines Flubrs
obey fiberhaupe Begives, 3. B. Wiefen, Ackter, Sar-
ten, Holy u. 0. gl mebr, Srundftitte. Denn fie ges
béren jemanben eigentblimlich su.  Und ein gemiffer
Deyive, der ein Eigentbum einer gangen Gemeinde ift,
ift alfo aud) ein GSrundftiite decfelben.

Sufag 2. Die Srundftlitfe find demuadh nicht nue
pevfhieden in ibrer Sedfe, fondern auch in ijrer Brauchs
bacfeit, Denn ywep Grundftitte find in Anfehung ipree
Grofie cinander gleich , wenn ibre borizontalen Ebenen
cinander gleich find; in ihrev Braudhbarfeit aber vevs
fchieden, wenn Das eine LWiefe und Las andere Abrts
tand ift,

§~ 43'
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Cefabrung
§. 43. Die Oberflache der Trde ift nicht an allen

Orten von gleidyer Giite, 0. Do an einem rte bringt
fie Qrlichte von ver Ave, von der Giite, und in der
SNenge hevoor; an einem andern Ovte find ifre Pros
bufte von einer andern Ave, von einer andern Siite, und
in ciner andern SMenge.

Jufag.  Alfo Ponnen Srundftiitie, vie in Anfehung

ibrev §lache und ihrer Braudybarfeit einanver gleich find,
dennody verfhieden fevn,

Crfabrung.
§ 44. Rwey Dinge Haben ecinevley Werth, in

fo feen ed uns einevley ift diefes ober fenes ju wablen.

nmertung,  Dev Werth. ines Dinges ift velatif. Events

ftebt, indem wir cin Ding in Anfehung feiner Giite mit
cinen andern vergleichen; und wiv Ednnen nuv fagen: ein
Ding ift fo und fo viel Mahl mehr werth alg ein andes
ves.  Se gudfer. dic BVovtheile find, die wir vou ciner
Sadye gentigen s je reiner und je glangender eine Sache
iff ¢ defto meby piehen wiv fie einer andeen vov, und defio
guifier ift aud) dev Werth den wiv iy beylegen.  Die Des
dlvfniffe und der Supug Ednnen madhen; daf wirv cine
Sadye hdher fhaken, als cine andeve; fie tonnen fie aber
auch in einen grdfern Werth Gringen, und in cinen defio
grofern je feltener fie witd. Kann cin Wenfch eine Sache
Befler brauchen afs ein andever, fieht ev die Bortheile bevs
felben melyy cin af$ ein andever: fo wird ev fie aud) wmehy
30 fehasen wiffen, und ihe einen grojern FWerth jueigncti
Piemand ird fir einen Diamant fo vieles Seld jahlen,
alg det, weldyer ihn gum Lupus anwenden fann.

Das Seld, dient ung beym Eintauf und BVevkauf bee
Dinge gleichfoar juto Mansfiabe, wm die Grdfe if)l'{cr
; $Bevehe
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Werthe gu Beurtheilen. - Wiy nennen ben MWerth eines
Dinges groff, wenn wiv viel, und Tlein, wenn wir we:
nig jablen.  Aber quch der Serth des Geldes ift nicht
an aflen Ovten, aud) nicht, immer an einem Orte einers
Tey, und wenn wiv die Werthe sweier Dinge in verfcies
venen Landern mit einander vergleichon twollen, fo miiffen
Wit erf bie Berhalenife ver AWerthe beftimmen,, weldye
bie ingen in diefen verfihiedenen Landern Haven,

Affes mas gefauft odber verfauft wird, find Dinge von
benen foiv enfweder jahrlich gewiffe Eintlinfte siehen, die
wiv yu unferr. Dedivfniffen und Bequemlichfeiton anwen;
ben s ober die wiv felbft dagu braudyen. Rur evften Klaffe
gehbren Grundiiitte, und jur aepten alles was jur Ers
Baltung des Lebens nbihig ift 5 ferner Kieidung, Haugs
gerdthe, MWohnung u d. g, Aber audh alle unfere Avbeis
ten Haben yum Endywoett unfer Teben ju erbalten und ju
verfdhdnern,  Der Kaufs und Handelémann fauft Waas
ren, der Kinfiler der Handwerter Materialien der Sutgs
befier Grundfratte. Dev Kaufmann vedynet alle Ang:
gaben gufammen, und Betrachtet den wirtlichen Sewinn
alg 3ing eines Kapttals.  Ehen fo beftimmen audh bie
SKinfeler und Handwerker den Wereh ifrer Produtte. Dev
Gutsbeficer giebt ein gewiffes Kapital fiic Grundijtitte
bin, Bevecynet jahriic) die Einnahme und Auggabe, und
fo aufmebrere Safre, weil, wie befannt ein Grundfite
mandes Sabe viel, mandyes Jahr wenig, und manches

- Jabe gar nidhts eintrdagt, und der Kofienaufwand in eis

nem-Sabee grof in einem andern geringe iff ; nimmt aug
aflen ein Miteel, icht die Ausgabe, von der Einnahme
ab, und betvavhtet den Ueberveft, weldien ov den mivklis

“lichen Sewinn nennt, alg Jing eines Kapitalg, dagden

Werth feiner Grundfintte beftimme.  Dev Gutsbefiser,
ver Knfiler, ver Handwerfer, der Kavfann, alle vedye
nen den wirtlichen Gewinn fii ihre Arbeiten, und bee
fiimmen ihn ju ihren Weddrfniffern und yur Vevedlung
ihres Lebeng ; und dev Tageldhner avbeitet um fein Leben
3u echalten und fich Voreheile ju verfdhaffen.

Der Gutgbefier ficht ftetg, wenn e den MWevth eines
Srundfites beftimme, auf die Gewahrfchais eines Kas
pitalé
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pitals und auf die Fortdauer deg Grundfivfis, Ev tbers
legt, in- toie fern er fiiv-feine Perfon an dem Srunds
fintbe wehr Avbeit hat,. als ey feinem Geldes  Dief
fehlagt ev mit yum- Koffenaufivande ,, und befrimme Hievs
nash den wivklichen Gewitn. | Bergleighe. ev die Werthe
gwepers oder mefrever Grundftitte, fo fieht er jugleidh
audh ihre age uad.in wwie  forn ev feibj an-dem . einem
mehr Arbeit Hat als' aw dem, anderns  Denn wenn er den
wirflichen, Gewinn pinssrSrandfites , it dew Jinfe eis
nes Kavitals vergleichty und ibhn fite feine Avbeit vednet,
fo Detradter e fic) yugleich ais Oefonome-vud al8 Kapis
talifi, und feht fidy nuv wie der Tagedhner gropeen Avs
beiten' aus, wenmn ey duvsdy fle gawinnen fann.

Aber der Gutsbefiber fent inen Heinern Jins foft als dev
RKapitalifts. weil diefer beftivhten mup foiss Kapital ju vers
lievens, jewer: abev night.  Hpd w bt nichi derm Loufs
manie, wonn

0 als bevKapitalifi hat,
einew; habhevit Jing angy

(2 biefer 2 Audy vedhnet
der Dcfonome einen gevitigern Sing, wern e ein geifs
fes Kavital fo apmendet.,: Do 4Hu nidht wu jahriicySy
tinfte bleiben, fondern aush ein gewiifer Srund, dev thin
aileyeit fein verwenbdetes Kapieal wisdergiedt; als wentt
fein verwendetes Rapital mit alfen Cinfdnfren einmabl
veelohren i, Cr nimmi fogar die Jeit in Anfhiag, in wels
dher-e6 verlofren geben fapn, und Deftinmmt einen gevins
gern Ring wenit fie gvofi, und: einen grijfiern wenr fie
tlein ift,  Dieler ind foll ihm niche nue dein werpende:

£

tes Kapital wieder einbringen, fondern aud) die jahrlichm .

Sinfen deffelben geben,

SBiv fuchen jugleich unfer Cigenthum fo juverdnderis,
baf 8 ung die mehrfien BVortheiie verfhaft. Der Kauf
mann wird night handeln, wenn ihm fein Gald an Jins
fen mebt einbringt, als ev durdh feinen Handelwerdienen
fantt,  Der Ocfonome fauft Grundfidtbe, fo bald {ie ihn
jabelich einen grsgern Gewinn geban, afs ihm fein Kas
pital, weldyes ev fijr diefelben gegeben Hat, an Binfen
einbvingt.  ber in diefem Falle fet ev audh in foine
Srundftitte etnen’ grofern Werth. it die Gewdhricaft
feined Rapitais milic), fo vechnet ev, wenn er eg yitv
Grunbitinite Hingieby, einen gevingern Jms, und geht
wohf

S
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wfae

woh! gav in dev Kauffumme fo toeit, Bif dev Beffimmee
Sing'mit den wirkihen Gewinn, dent v von den Grund;
fiitfen haben fann, einevley iff. © In diefem Falle ift es
ifm einevley fein Geld suverleihen, odeves fir die Grund;
fiiete yu geben, und fein Bevmbgen wird Hievdurdh weder
vevfleinert nodh vergudfert. Die Srundtiitte find dag Geld
und diefes ift die Grundfittfe werth. © Ehen dagher wird
et in jioey GrundfEitke eineviey MWevth fesen, wenn fie
ihm jahreiich einevley wivklichen Gewinn geben:; und es
witd ihm cineviey feyn bdiefes oder jenes ju todhlen odey
$u verlieven.

Dev IWerth der Grundfittfe wird alfo gqrifer, wenn
man jahrlic) mehr wirlichen Sewinn von ihnen yiehen
fann,  Der wickliche Sewinn hangt von det Preife ihre
Produbte und von dem RKoftenaufivande aby der Koffen:
aufand it grof, wenn Tageldhner, Handwerker n. d, g,
mefir Avbeitélofn verlangen ; diefer fieigt wenn das, wag
fie su ibrem Lebengunterhalte ndthig haben , teuerer wird,
SNan fieht alfo, dap der Werth der Srundfidiefe nur Bes
bingungsweife beffimme werden faun,

Cefabrtung.

§. 45, ey GSrundftiitte Haben cinerley Wer(,
soenn eing fabelich o viel wivklidsen Gewinn giebe alg
bag anbdere; und mwir jablen fitr-ein Srunditife eine ges
wiffe Summe Gelves, wenn die BVovtheile, welche wiv
pon. bem Grundftiikte baben, mic venen beg Gelves eis

nevlen finds

opumerbung.  Diefes ift freplich nue in fo fern wabr, ol
wedee die Perfon, weldhe tanft, nody die, welde verfauft,
gewinttt ;3 wder als das Srundfite die Summe Seldes,

_ 1ind dicfe bag GrundEnte weeeh ifi.  HUnd man fieht wop,
daf toeber dre einen nod) der andern Perfon in diefent
Kalle cin Syund 1iorig bleibt, warum fie fauft odev wers
Fauft. Hiev (7 fich aber anch dev Wereh dev GSrunditntre

nicht anders Detvachtens  Denn o8 foll Diev nidhe gepeigt

terden;,

|
|
i
1
r
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toeedent, tuic viel ivgend jemand Gey Anfaufing der Grunds
ftiifte gewvinnen’ fann;, und wekhes im Grund e aud) nichs
u beftitmmen ift; fonbdern das Levhaltnif dev Ferehe devs
fc[ben Durdy diefe Defradhtungen iff man aber auch
sugleich) in Stand gefelt juw mlbcn wie viel gewonnen
oder” verlohren iff, tvehn nian ein bumbﬂaft gefauft
ober verfauft hat.

Sufag 1o Uifo find swep SrundFiffe ibrem Wers
the nady einander gleich,  wenn bepde jabrlich einerlen
wicklichen Gewinn geben. - Jft diefes nicht, . fo.erbale
man durch den wirflichen Geminn bie Glieder des WVers
biltniffes’, in dem fie al3 Grunvitibfe betvachtet fichen.
Denn dag Grundftiff, das jabrlich ywep Mabl fo viel
wivlichen Gewinn giebt, als ein: anderes., ifi audh fo
oiel Mablmepr wereh,

Snfors 2. Golglich beifie bag Veehaltnif der Grunt»
ftlitte beftimmen, dbas Werhaltnif ibrer Werthe beftime
men.  $iergu gehort, def man n‘ezﬁ, wie viel ein {es
des jabrlich Koftenaufivand coforvert, und an Produbten
oder was man fonft von ibm evhalt, einbringe  Denn
fenes von biefem abgegogen  giche: den wirtlichen Gewinn
auf ein Jabr,

Sufas 3. Wenn alfo sroey Grundftiffe A und B,
bag erfte m und dad poente n uadratruthen enthale
bey bepden aber {apelich gleidier Koftenaufivand rnrbu}
ift und die Werche threr Produfee einecley find: fo ha=
ben Diefe Grundfiistee einevley QBertbe.  Denn nan pat
von Dem einem fabelich niche mebe wirktichen Geminn
alg von Dem andern,

3ufan 4. Wenn bey dery GSrundftfiffe A jiprlich
ein eben o grofier Kojienaufioand notbig ift, als ben B
wenn A und B Produfte son’ einer Are und ungleicher
\,;‘.9“:

>
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Gfite’, ober von verfchiedener Are, odee won einetley
Are eineclen Gitte aber in verfhiedenen Mengen liefern,
v. b, bie Produlte, weldje A in eince gewiffen Reft lies
fert, m Thaler, und die, welche B in eben diefer Reit
aiebt, n Thaler werth waren; foverbalten fich die YWers
the von A und B, wie (m—q) : n— q), wennnahm:
lih q ben Koftenaufwand ausdruft, weldyer fo wob!l an
i (Seundfiite A a8’ an'das B in eben ber Reit vers
miendet toied, i weldier A m und B n Tpaler einbringt.
$afit man A und B die Werthe felbft bedeuten, und fese
m—q==p undin'— q==v: fo verbalt fih'A:B=
prtov. Deniin einer gemwiffen Jeit Hat man von dem
Griindfthite “Aen; mivlichen” Gewinn p; und in eben
diefer Reit’ von van: Grundftiitfe B den=v. Es fep
pie Feiw==t.  2Aifo ift dev wivkliche Sewinn von A auf
ein. Sabe gevechnet = P undovon B=Y_, Mithinvers
t : t
palt fid A : B=P_: Y.=p : v Rufass 1, 2),
tiad

Jufan 50 Die Werthe swence Srundftiiffe A und
B, twenn an bas evfte in einer gemiffen Jeit p und an
bas ywente q Thaler vermendet werden mitffen, und wenn
jenes in eben ber Beit m Thaler wie dicfes an Produften
einbringr , verbalten fich wie (m — p) : (m _ q), obet,
wenn A und. B die Werthe felbft dedeuten, A s B—

(m—p): (m—q). Denn fo viel MNapl als m —
Pogrofer ift, al8 m . g, eben fo viel Mabl ift B ges

vinger A (Bufab 40

Fufag 6. FBenn ey Srundititfe A und B, bas erfte
bee Beit t bie Einfitnfte m und das andeve in ber Jeit
vie Einklnfte n giebt; der Koftenaufivand eines jeden
i eben Den Jeicen pifts {o veralt fich der jabrliche wice:
lihe
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t 1
und [8ft man A und B die Werthe felbft bedeuten, A:B
=070 17 P=(m—p) T (0 —p)t(ufai4) i
t ’I‘ 1l ! -

lihe Gewinn von A ju dem von B=M—P , D—p |

Sufaz 7. Hatman an ein Grundfthtt in der ¢ Reit
p und an ein anderes in der T Reit q Thaler verwens
det, und beveutet A ven UBevth des erftern und Boen il Eke
des gwenten: fo verhalt fich, wenn jenes in der t und ‘
diefes in Der T Reit m Tpaler einbringt, A : B=
nEIPs ‘l‘;q:(w— p)T: (m—q)t (Jufog4)s
i

3ufaz 8. Vetrdqt der Werth der Produfte von eis
nem Grunviiiiffe in ver t Reic m von einem andern in
eSen der Jeit n FThaler; hat man an fenes in eben bies
fer Beit p uad an diefes q Thaler vermendet; bedeuget
A ten Berth des evfiern und B den des septen s o
verhalt fith A:B=M =P ; D —q—(q _ p): (0-q) 1

t t
(Bufats 4)s

Jufas 9. 3t der Koftenaufivand an ein Seunds
ftiiee in der t Jeic p, und erpale man von ihm in eben
diefer Jelt M Tbaler; bat man an ein anderes inder T |
eit q Thaler vermendet, und von ihm die Einnabmen I

‘ und bedeutet A den Werth des erfiern und B den bes
‘ soentens fo verhale i) A : B=™ =P , 1 =0 —
| t T

(m e p)T 3 (2—q)t (Fufag 4




Sechstes Kapitel
Aufgabe

§. 46,  Das Werhaltnif gmweper Srundifitee su bes
ftimmen , roenn Dag eine A in der Jeit t an Produften
m IThaler liefekt, in dev Yeit T pum Koftenaufiwande p
Thaler verlangt ; bas andere B in der Jeit 7 dutch feine
Produfte n Thaler einbringt, und an daffelbe in der Z
Reit q Tpaler verivendet weeden mbffen,

146

Anflsfnd. - Bringt bag Grundfdft A in der t
Reit an Produften m Thaler ein, fo bat man von ihm
in einem Jabre ™ Tpaler Einnabme.  Eben fo ift der

t

SKoftenaufiwand auf ein Japr gevechnet =P  Tpaler.
T

IMithin der wickliche Gemwinn in einem Japre—" — P_
t e T
=mT - Pt Tpalern,
Tt

‘Eben daber ift fabelich der wivklicge Gewinn von

bem anbdeen Srunditiitte — nZ —qz,
Zz

Tan fese A und Bflie die Werthe diefer Grunds
filfe, Alfo A : B=mT—pt, BZ =90 (mT.
Tt Zz :
pt) Zz s (01Z—-92) Tt (§.45: Jufas 4). Folglich auch das
erfte Grundtitf gum gwenten (mT — pt)Zz : (0Z —
qz) Tt (§. 45 Sufag 2).

3ufag 1. E8 fep dle Yngabl der Duadratruthen des
Grundftiets A=a, die deg Grundftifts B—Db, und
Der
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der YBerth einer Duadratruthe vom erffen = A, vam

swepten —B., Alfo verhalt fich A : B=mT—pt,
Tta

N7 —4z,  Depp menn 2 Duadrateutpen jabrlich

Zzb
ki Thaler wirlichen Gerinn geben, fo bat man

von einer Quadrateutbe =7 — Pt Tpaler .
Tta

Eben daber iftin einem Jabre dev wirkliche Seminn von

einer Quadrateuthe des andern Srundftiites = 2% =92,
Zzb

@ fop MT=PtepZ 0z -y (MT—pOX

: Tta Zzb Tta
=0 — 9 i

7.zb

(mT — pt) XZzb =(nZ — qz) Tta
x(mT — pt) Zzb—=(nZ — qz) Tta

x:(ni. == qz) L ta.

(mT..pt; Z1b

SWermbge diefer Gormel fann man finben,, wie viel
Mabl der Wecth einer Quadrateutbe des @rundftiitts B
den Bevth einee Quadrateuthe des Srundftitts A {ibevs
weiffe s oder, meldyes einevlen ift, wieviel Quadrateutben
viefes GrundtREES einer von jenem am Wertpe gleidh find.
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Jufag 2, Sft z=t, fowird x=(Z=qaT
(mT—pt  bZ

St auh Z=T, fo wird x=("T~aa_ qa,—p -

(mT-pt)b
foift x—= nT — gt Benn groen Srundiititte gleiden
mT_pt ;

Duthengebale paben, fo verbalten fich die Werthe der
eingelnen Quadratrutben eben fo'wie. die dev gangen

Srundftitte.  Denn VT — at gotimyne gugleich, mie
mT — pt

viel Mabl ver Werth tes Srundfilitts B gesfer iff, als

der bes Srunditiitts A,

Sufan 3. Sehtman T —t, o iff x—= (0~ Dt

(m—p)t

=0-9  MWitbn=uq, fomidx=ei=d—x%

m = P MP o m=p

==o0, 0. b. Der Wevth einer Quadratvuthe vorn Grunde

fiiieee A verbalt fich gu dem eineeQuabratruthe ves Srunbs
ftiites B, wie(m—p) : o,

Sufars 4. Jft aber m=p, und n nicht —q, foift
R ?_:q:.n_:i’ =00, D, i, det %ertb einer Quas
m—p o
dratvuthe ves Svundftfitts B ift unendlich viel Mabl gréfer,
alg dev einer Quadratruthe bes Grundftiees A’ unb da
bie bepden Srundftiibee der Borausfebung nady gleidhen
Slacbeninhale baben, fo veepalt fich auch der TBevthdes
erften Srunbfiatts A gu dem es gwenten B= 0: (n—q)-

Aniriere
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UpmerEung,  Alles was hier von jwey Grundfitiffen gefag’t
worden ift, aielt auch von einers das nicht durdhaug eis
snetley Siite hat,

Aufgab e

§o 47 Dén Werth éines leeven Plakes ju beftims
wmen, ber mit $Holy befat worden ift,

Auftdfung, €8 fen der TWerth diefes Plakes =x,
das auf demfelben gefate HHol brauche i Japre, um
sur geborigen Heife ju Eommen , undfep dann n Thaler
werth,  Demnach ift n ein Kapital, das wabrend m
Sabten nacy und nadh ju diefer GSroéfie gefommen, und
nady m Jabren vonx ju sichen ift. €8 muf alfo xvor
der Gedfe feyn, vaf 8 dem RKaufer einecley ift, x 3u
veeleiben , und die jahrlichen Rinfen ju fetnem Bortheile
angumenden, ober von Jabt ju Jabr auch gu verleiben,
und wieder Ring davon ju nepmen, ober ed fiix diefer
“¥lag gu geben  Folglich iff n ¢in RKapital, gu dem Xin
m' Japten mit Qing und Yinfeszinfen fomm. Es fen
‘pes Rinefuf = r v b. 1 Thaler fen nad) ¢incm Japre=x
gemordens  lfo

1.3 ==X : xXr im evften
Do rI/xed xrtim goepten
13 r==Xr’ Xr® im Oritten
Yt r==xo: xr® imoierten, unbendlidh immeéen
Nahre XM, Folglich
XM ——n
x— n

— e

m
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Lrempel. €8 fep r—1,04; i e T oo

8000 Thaler.  Alfo_ " = x==:899% = 8600 x

<
NG

rm 1,04150
( Ly )'5°: 8000 (iﬁf)“",
1,04 104

log.'x = log. 2. ==log. §060r}150log-2109

ro
— 150 log. 104.
log. 100 = 2,00000°0
150 log. 100= 300,00006c0
logi'§ocoo = 3,9030900
log. 8000 - 150l0g, 100 = 303,9030090~
150 log. 104 =, 302,§549950

log, xiz= 1,3480950

und . XTT22,289 0w - & Xfaler,

Anmerkung. © Die: Beftimmung es - Werthes von cinem

SetE Holze unterfeheidotifich wonder eines andern Gufids
ftiffs nuv davinue, -daf man bey. dem Fleft Hole nidht
nueauf den wirklichen Gewinn fieht, den ex jablich giebt,
fondern aud) auf die Fovtdauer deéffefben, Man Hat Hier
su unterfuchen, ob audh dag Holy wieder fo heranfvad(t,
wie eg abgefthlagen wivd; ob man alle Sahre den wirs
lichen Gewinn Haben fann, oder 60 man einige Seit friz
fren mufi; ob der'Voden durdsous vou gleicher Gite, und
dag Holy von einerley  Dichtigleit - und- Sudfie ift, ober
nidht. it das (tBteve, fo muf man, die Plate mit eins
anber vergleichen Ennew; wan mug wiffen, wie piel
Duadratruthen ein jeder enthalt; Wie wiel Holy auf thm
gefchlagen werden fann, und “wann es gefdhlagen wers
den fann.

Aufgabe

48, Den Werth eines Torfinoors gu beftimmen,
Aufls,




cpon Berhaltniffen dev Geundfiiife, 15

Aufidfung. - &8 fep die Grdfe der gangen Gladhe
deffelben= & Quabrateuthen, die Tiefe =D Rutben,
und bie Rabliiver Sapte, “in weldyen dev Korf wieder
nadwadft=c: 2lfo Ednnen in einer eit von ¢ Jabs
{en ab und in jevew Sabvcﬂ RKubittutpen ausgeftos
(Feri moerben obne friffen ofiefen.  ft der SBerth von
elnent Guder, bas m Kubitrnthen enthalt ==, fo vers
pale fich m 2 ab—p Jabn oo i die jabeliche Cine
Cc cm

nabme = abn  Gefept , 8 wave biee téine Ausgabe.

cm
Demnach, giebt b0 pen wirklichen Semwinn guf ein Sabr,

me :
Dex als Jing eines Ravitald - ju betrachten-ift,, Das ben
JBeeth Diefes, Tovfuoors beftunme (§.45)- :

Erempel. 8 fey a==250C0 Quabratrutben, b=
2-Nuihen, c= 200 Japre; m=—=§, und a=—13%
==% Thaler. Alfo abn — 4.2:25000— 4:2450

cm - :3.5-200 3 2

—4.50 — 200 — 663 Thaler. Gefest, man

3 3
echiefryon 100 Zhaleen jabrlid 5 Thaler Jins, mow
fsnnte aber, wenn man die Fovtdauet viefes Torfe
moors it der Sewapridaft eines RKapitalé vers
gleicht, hier, roenn man bag RKapital fire ven Forfs
moor giebt, nur 3 Thaler ing rechnen. Deme
nad) ift ver Torfioor 2222 ‘Ebaler,mertb. :

Iufams 1, . Gift jabelicy- der wiclithe Gemwinn von
cinem FelE Ycer —u, und Der von einem Torfmoore
—1, fo verhalt fich der TWevth beg FleEE ALCers judem
w08 Tovfmoors wie a ¢ b i

1Cars
u{an

-

-
=




Sedhstes Kapitel

Sufur . Gollee ¢8 i) jutragen, daf ein Torfs
moor alfe ¢ Jabre auf ein IMapl ganglich ausgeftochen
therden “intifite, und daf er alle Mabl ein Kapital =R
gabes foift R alg cine Summe Geldes su betrachten,
gl Dee. ein gemwiffes  Kapital in c Jabren mit ins und
Jinfesdginfen gewadhfen ift.  E8 fey dev Werth diefes
pRorfmoors, . ober dag RKapital, weldyes nadh ¢ Jabren
Anie Zing und; Finfespinfen R giebt, =x,  Alfo x—

D

}g, avenn i toiedet den Jinsfuf bedeutet.  Aber wie
Irc

ver nach ¢ Jabren erhalt man R, Alfo ift der Werth
von biefem R, ai$ ein Rapital betrachtec, vas man erf

nady 2¢ Jabren benuggen aber fogleid) begablen foll, =
) R Mithin x:,_lj‘_—}— f‘_ Da nun nadh 3¢

pc c £26
“Jabven wiedep ein Kapital =R, nad) 4¢ Jabren wieber
und fo obne Enve- fort eebalten wied, " wid bie QWevtpe

bevfelben mir ju X gevechnet werden miiffen : foift

xRy R RIL R L ROR
¢ 1r2¢

I r3¢ ric psc rée
goBoigr | mg s TR
78, Toof
o 1 1
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Sicbentes

Sicbentes Kavitel.

Bon Befrimmung der iyeilecines Grundfinits
von verfchiedenen Exdarten, vder der Strunds
ftikEe vou ungleicher Stes

GErarun g

§. 49, Grundfthtte von ungletdjer Gice find foldhe
wo idbelidy-on- tent efrem ein Groferer oder
Bivinerer wirkliche Gewinn ecbalten wpird als
pon dem andern; und uriferteinem Grunbditiitte von
pecfchievenen Erdarten vetftehtnan ein feldyes, Oas aus
Theilen befieht, von weldherridbrlich emner mebr
wirklidyen Gavinn gicbr als der andere.

@OE.

§. 50. Sind ey ®vunbfifitfe A und B von un-
gleicher Gfite gegeben 3 iff cin Quadvatrutbe von B mebe
werth als eine von At o mufj ein gewviffer Zpeil von A
grofer fepn als einer von B, mwenn bepde einerley Werthe
Baben follen.

Pewoeis. Man fefie, s waren 2 Duabratruthen
won A cben fo viel werth als b Duadrateuthen von B.
enn nun der FWevth ciner Quadra teuthe von A ge-
vinger ift, ald Dev einec Quadratruthe von B, fo baben
auch 2 Duadbratvuthen von A einen gevingern LBevth ald

O,
ayual




Von BefrimmimgvIThile eines Grundf. ‘155

& Quabratéiithen von B " Al muf a bep e leptern
Gruroffiifte Elether wevden s wenn der Iereh Diefer Quae
“brafristhen = bem’ der Quabrateutben b werden foll
Gslglich Drutte b weriger Quadtdruchen aus als a,

S Fifag il S A und B in folche Theile getbeilt wots
peny; -djejeinerlen Wevche ymter fich ‘baben; “fomufalfo
feder Theil von A ain Slacheninbaice grofer fenn alg eis

88 0B A st g liad Rend il ) ¥

o 3ufa 2. Wenn-manalfosgwen Gruadffitte von
vetfthizdenner Glite ihgem Tertbe nach ingleiche Theile
theilen will 3¢ fo! mug-an ecfilich dag Wechalenify dev
SWerthe eingelner Qudvvatruchen Fennen.  Man feze €8
vethalte fich der Werth ¢inek Quabratruicheson A ju dem
einer Quabratruthe von B—=f:c, oder, weldes einecley
ift ¢ Quabdrateuthen von B waren f Quabdragruchen ovon
A am ZBerehe gleich.  Alfo find auchac Quadratruthen
von B eben {o viel werth alg af Quabdrareuthen von A

3Iufars 3. Folglich miiffen _ac Quabratruthen von
B abgefchnitten werben,fo-bald-man af- Quadratruthen
von A toeggenonumen bat, nnd af Quabdratcuthen von A,
fo bald ac Quabdrateuthen von B weggenommen {inds
wenn bepde Theile einerlen Wevth haben folien,

- Bufl g Ul Bevhale fiha t b= ¥ c, und

b e g aber i PE, ° X
Aufgabe

§. 51, DieJabl der Quadratruthen fi folBe Theile
» fioeper @j;‘uniﬁtxfﬁc woteerfchiedener Giite, die;einerlen
QWerth baben {ollen, gu beftimmens

B
Auflds
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le'ﬂnﬁn. . €8 fen bas eine GrundRUEE A badane
bere B; ber 28erth einer Duadratvuche vony. A verbalse
fidh 3u Dem pon B=f: c; A entbalte a, B L Quabm:a
ruthen; die Anzabl dev i{aetle die_aus, ombm Srund-
ﬁi’xft’en ‘gemadyt werden  folien: fey = n, und der” Flas
cheuinhalt eines jeden won A==xX. ~ Alfo ift ev Flachens

inpale siner 1eben ’.Hbtbx(!ung von B= fX_Q‘ = Juf4)

Man fct;e m ?(n&ahl bev ””v.le bzc aug A nemad)t toets
e Eounen==Y. Alfo ifi die Anjabl der Tpeile, in
“,M[)e B jevtheilt merben muﬁ; —=n— ¥3 Xy = a,und

AEpempel.; €8 fey a7 20 Quabratruthen, b= 30
Quabdratruthen, c =g, f==21, und n =g, Alfo

x — bi+ “c-—)‘-"“ 40 — 7 Quabrateuthen,
T nc 2.§

Folglich ift der Jnbalt einee Abtbeilung von B =

X¢ —7.2— 14 Quabrateuthen,  SNithin hae

f 1 P P

wan aus A2 =2 §Tpeile/ 0. 1) jwen gange

und
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und 'S eirie8 “Theils, ju dem noch von B bingir Forne
imen mufs ) Bon B bat man 3g=28elle, b
poey gange und noch ein StliEf , vas mit jenem
¢ Zbeile auch ein verlangten Theil{ausuiacht. Alfo
geben bende Sruidftiieee fimf Toeile dieipremn LWeve
the noch einander gleich find,

YnmerFung. . So Gald befiimme ift tie viel Duadratruthen
auf einen Theil deg cinienr, und toie viel auf einen des ans
porit Grundfifts genpmimen” werden mifien: fo Ednnen

die Grundfititfe nad) dem yrweyten und dritten Kapitel yevs
theilt tweedett,

Sufa 1. Alfoift deeFlacheninhalt eines nten Theils
der bepden Grundftitie Acund. B, besjenigen dev von

A genommen weeden \‘ofl::bf H8C ) und dev! eines ol

chen Theils, den man vou B abjchneiden will = o A

nc
w &= bfFac)e_bEFAC (6 50 Jufags):
f nef of :
Fufa 2. Demnad) ift der Snbale einer Abrheilung
pon ven Srund(titte A —bf 2y ¢ yud der eine”
n
HUbtheilung vom Grundftiitee p—bi+ac . ¢ o ¢

3¢

n
Quatrattuthen von B eben fo viel TWerth paben als f
Quabrattuthen bes Grunditiitts A fo iftﬁff pie Japliee

Quabtateuthen, die von B genomrmen , eben fo piel
SRerth baben, als a Quadratruthen des Srunvftutls A,

Wifo b A4S BF + 8¢ pep: Jupalt einer” Slache, bie
forl £

ebey
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eben fo viel Werth Hat, al8 die hepden, GrundEiese

und B 5ufammen genomumen, ‘€ben daber |1’t auch_>* bf
i§1,86 2 Cc

die Sahl: dev Quabratvutben ;o die, vonw A genommen,

b-Quabrattuthen deg Geundftiitts B am IWerehe: gleich

find,  Alfo ift auch >t bf 8"‘bt hac by Jnbalt eines
4 C

Grundftites, das burchausvon gleicher Giite iff und mit

A und B jufemmen: genommen eineclenLevth bat.

SHieraus folgt, daf man bey Jereheilting jwener
Grundftticte von verfchiedener Glice den Flacheninbalt
derielben auf ven eines Grundftiifts . das durchausvon
gleicher © Gfite ift, bringt. “'Gine jede Quabratruthe dies
fes dritren Urunbﬂuffs bat entreder mit einer Duadrats
vuthe von A, mwie die evffe, ober von B, wie die jwente
Sormel giebc, einevlen Werth. it diefes, o giebe die
Rapl aller Quadratvuthen durdh n dividiert die Jablder
Quabratvuthen eines Theild von B; ift jened, fo giebt
der Quotient bie. Jabl ver Wtabmmubcu cwev Abtheis
lung des Srundfiiitts A,

Jufag 3. Wenn man die bepven Grundfififfe A
und B in Ipeile My N, V, P, Q 5uthnleu, deren
evthe fich vevhalten folfen, rwie die Jablen m, n, v,
P> > fo Darf man-muv -{-n~~v +pq  anftatt jenes
n fegien.  Denn bbtae g e Sabl der

m=n+v-p-iq
Qnabdrafruthen gincs (m-+n-v-p4q) ten Theild der
benden (Srundfiutte A und B, oder von (bf 4 ac) (Bus
fag 2)» .o giebt. (BEFACI M pie 3p1 ver Duae
men~v+-p+q
dracvuthen ves Tpeils. Mz (OFHADD . opie 3gprper
: n1+n+v+p+q_

Quar
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Quadrateuthen des Theil8 N 5 (bikac)v © pip' Japl
m-n-+v+pq
ber Quabdratruthen von V3 ~(bftac)p die abl
m~4n+v+4piq

ver Quabratruthen von P und (OfFacya g Rabl
m-4n+v+p+q

ver Quabrateuthen von Q.  Nun ift _(bf+ac) m

(m+nEvpEg)e
ev Snbalt des Sthffs M, und (bi+ a_c_)i__
(m~+ndvi-pFg)c
ver Glacheninbalt des Stiiffe N, wenn bepde Stiifte
Abtheilungen von A merden follen (Jufos2). Eben
paper iff _(OEEACIV  pey Flacheninbale von V.
(m+n+vEp+q)c
(bft-ue)p et ‘von P, und (bf+ecyq
(m-n+vptq)c (m+n+v+pta)c
per pon Q, wenn V', P, Q Abtheilungen bdes Grunbd:
ftiiets A weeden follen: follen aber M, N, V, P Abs
i)
(m+n-vptg)
pie bt der Quabrateuthen des evfien, (bf+acdn
(mtodkvtphg)f
bie bed gwevten , (bf +3ac) v bie Deg Dritten,
(mtokv+plo)f
(bftac)p die bes vierten (Rufaks 2.
(mpo+vipto)f

theilungen von B werden, fo gieb

Ynmerung, SEa— PEAHOW g gege b die
(m~poivf-pfgyc

TN, V, B, Q. St aber as PEFAOm

(mto-tv4pigle




160 @icbentes Kapitel

B{SE RO nb 5 '(bf+a_c_)_m o+
(m- +ﬂ+V+P+‘1)C (=0 vfp4q) C
(bf -4-ac, n (bf 4~ ac' v . fo toets
(m-}-n-&-v ,',..p..t.q)c (m 40 4~ +1‘+"{)C
den M, N Theile von A, P, Q Theile von B und Vein
Theit mm [\el)ocn Grundffitiens

Erompel.  C8 foy a=1500°, b= 30000°, ¢=
3, f= ity M52 N4, VI3 P=6 4=

1. Al gffi?f’f._, {300 + 450) 2
(m-rndv +p-hq)c T (SRRt 3

— 1§00 — 100 ;3% Quabratruthen = dem Jn-

PRS2,

palte von M; ferner. bf+a0)n =
(mFn4vEptoc

( 00 +450) 4 =(33%)2 =66} Quadratrus

(2~§'41‘3+\—1 )3

ther =bem Jnbalte von N ; ferner A2 T2 (bffac)v
(m4-nsv+p+q)
(300 +450) 3 . — 3001450 —7i0—

Gratatst1)3  okatyEsHr 1S
150 — &5 Quadrateuthen = bem Jupalte voa V,

.Run ift 331 % 663+ 50=150 Quabdratruthen,
Demnach 3.ebt A vie Theile M, N, V, uud B,
pie P, Q.

Aufgabe

§. 52. Die Tpeile einer Gemeinmweide gu beftimmen,
an ter mehrere Dorflchaften Anepeil baben und unter

fich theilen wollen.
Auf

2 u TR S R i it .
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Anfldfung,  Der Nufien, den jede Dotffdhaft von
ber Seibe ju gieben bat, flebt mit der Jabl ves Bies
bes, bas fie darf weiden laffen, im Proportion.  Alfo
aud) der SWevth ibrer Triftgerechtigteiten. E¢ mogen
die Dorffdaften A, B, C fenns A Dabe das Recht 4,
B b, Cc Kibe weiden ju laffen. &8 mdgen A, B, C
der Terthe der Trifegerechrigheiten feloft bedeuten.  Alfo
verpalt fid) :

A : B—augr'b
; By C==bsc.
s babe die Gemeinweide M Quabratruthen,

Man gertheile M nach den BVerpaltniffen ber R0ps
fen a, by c. Denn es mu der Werth einer jeden Abs
theilung bem bev Triftgevechtigbeit proportional {eyn.

Ammerkung,  Befteht dic Semeinteide aus verfchiedenen Eeds
aeten, fo witd §. 51 Jufak 3 das ndthige gefage feyns

Aufgabe

§, 53. ©8 foll gefunben rerden, mwie viel femans
den Sand anftatt eines Grundftitfs, das aus orepetley
Grdareen beftebt, gugemeffen werden mufe

AufiSfung. Es migen die drey verfdievenen Eede
arten bes GrundfEifts A, B, C peifien eine Quadrate
vutpe von A verpalte fidh in Anfepung ipres TWerthed
gu einer voh B=——m : n, und eine von B ju ciner vor
C=n: p; A enthaltea, B b, C ¢ Quabrateutben,
die Qahl der Quavratruthen ves Flett tandes , benbdiefe
ecfon fiir ihe Grunvftiet echalten foll, fep =x, und
Der 9Berth einer jeden Quabratruthe; veralte fich gu
bemeiner Ouabrarruthe von A==q : m, o vers

balt fich

miq




\
A
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162 &icbentes Kapitel

m 3q==a; 2%
m
R e g
n
p o g=cs: S Folglid

19
; $ 1
29 1 bap €A=(® 40 4+ )g=x,
P G &y LB BB

Aufgabe

g, 54 DleGrenye CE, Fig. 54 Tab.VII, melche
jwifchen groen Grunbithtten von ver{thiedener Sitee ift,
fo ju verandeen, vaf fie mit AB pavallel wird.

Aufidfung. €8 fep DF bie parallele Grenge, welche
fo geogen werden muf, baf ver Cigenthitmer Diefes
Grundftiiffs weder gewinnt nod) verliert, Yeder ies
fes nodh) jenes gefchieht, wenn bie Flache ABDF mit
'ABEC einerlen TBerth hat, ober wenn das Drenett FCG
in Anfebung feines LBerthes dem Dreyetfe GDE gleich
ift. €8 verbalte fich vie Erdare unter CEin Anfebung
ibrer Glice ju ber {iber CE, over der zeth ciner Quabds
vatrutbe von jence verbale fid) gu dem ciner Quabrats

puthe von diefer==2a : b. €8 {tp AF und BE quf AB

fentrechts Aifo CF unb DE auf FD. Daber ber Sns
balt bes Drenetfs CFG, wenn man CF, FG, GD und
DE jugleich die 2Angablen ibrer Fufi bebeuten (afit , CF
1RG, und der des Drepetts GDE = GD 3 5DE. lun
;etbélt fih 111 : GD w IPE=b : GD «iDE xb
aad 1171 ¢ GFm ZCF=a : GF % {CF .. a. Folglid)
GF » 3CF = a<=GD & 3DE i b (per hyp)

T GFw 2CF =GD x 3DExb ; a.

Es

Ne |

ashd 11 't =
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&3 fenp DE—x Jufi. Nun iff AP—=BD, BE
b AC befannt,  SeneSinie fep = g unbddiefe —f Juf.
FC—y Fuf. Ao AF= f4y, undbBD=g—x
==fofeye . Demnah y=g—X— f. - Qolglih) FG =
17C = 6D # 3DE # b, FG s (g—x= B GOy bx
a a
und FG e (g—x —f) a=GD x bx.
Da nua ber Winkel CGF =1L DGE, und der Win-
¥el CEG — . GDE= cinem rechten ift, fo verhalt fich
FC : FG=DE : GD
(g—x-) #FG=X * GD
EG % X — gD, Folglich
b
FG n (g —X— I)a:bx,FG ki
g—x—f
FGw (g—x-f a—bxX « FG
(g—x—f)'a==bx.
(pix——{) =1

XS a

g—X—{— - b

X a

g—X—f=y¥il
a

gmf=%t 3l D
a

» g F=x (il

a

a §Zpome
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Lrempel. C3fnb=1, az=4, =239 g==3°.
Mo r2=ri=ds g—1=5° —3°=20;

a
? _8—f— 2 =§i:%:l§’:1,333 3

1+rb  I4E

a
Rutpens Demnad) BD —BE _DE =BE _x
R e e == AR RO =S AR - AR =
35 —3°=2°% 2lfo AFCG : AGDE=—FC1:
BET=(L) e TSy giee g S e et Sy

Sufas, Sfta=b, foiftrL =1, uw &-f—

s 14D
.x_:-f=xo 2 $

2 1
Aufgabe

§. 55. Anfract dev Grene EF, Fig, 57 Tab, VIII,
aus dem gegebenen Puntte D die GD ju giehen, wenn
#tifdyen ED und GF Crbacten von verfchiedenc Slite find,

Aufldfung, Damit weder der eine nod) der andere
Cigentblimer der Grundftiitte, welche von EF getrennt
find, vetliert: fo mufi der Werth es Drenets EDF
bem bes Drepefts DGF gleich feyn,  Die dinien ED,
NI, MH, und GF, welde die veefdhicdenen Erdarten
begrenzen, laffen fich fhie pavallelannebmen, Denn wenn
fie es nidht find, fo fann man fie nach §.54 in eine folche
fage bringen. Man iehe EP quf PF fenfrecht.  Dao
ber ift EO bie Hiobe bes Drenefls KDI, EQ-die des
Dreneits MDH, EP die Hope ves Drenetts GDF, und
aud) jugleich die des Dreyetts DEF. Da ED, EO,
EQ, EP ffir befannt angenommen toerden Ennen, fo
feie man ED=—=a, EQO=b, EQ=c, EP=d Juf-
Ao OP =d-bh, OQ = c=b, QPz=d—c, Gsffeo

(4]
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ferner GF = x Fuf, und die Wevthe bev eingelnen Quabs
vatruthen: von den Erdarten A, B, C.mbaen fich nach dee
Reibe veralten wie die Jablen m,n, p, Nun verbalt (b
QP.: LH=EP : ED
(d—¢) 2 —LH; und
d }
(d—c)ald—c) —(d=c)'a — tem Jnpalte des
2d 2d
Deepetts LHE; ferner
d OP : NI=EP : ED
(d=gb): Nizxdis a2
(d—b)a — NI, und

d
(d=b)a (dub) — (DY —pem Jnpalte des Drenells
ed - 2d
2 \®,
NIF. Alfo NIHL—ANIF ~ALHF == (d-bJ'a_(d c/a

2d 2d
—(d=bY —(d- c) & Doy Snpalt bed Tirepeits EDF

2d
ift = Fad. Alfo ber Inbaledes Teapejes EDIN = sad —
(d=b) a_.__._(d’._(d..b)") 8
2d wod

Nun verhalt fich dbev Wevth einer Quadratruthe vors
per Erbart C ju bem einer Quadratvuthe von der Erdare
A—pim; ober, weldyes einerley ift , m uadbrateis
ghen von der Erdart A haben mit pQuadbratruthen vea

der Erdart C einerlen Werth. Alfo p :m:ﬁ:_c_):ﬁ:
2d

(ii:i)_a'i‘, b, i (jﬁ’ﬂ‘. ift bie Qabl ber Quadrate
2dp 2dp
cuthen, bie von ber Erdave A cben den Werth Haben,

alg E’:i)if Quabrateuthen von ber Erdavt C,

2d ben
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Gbenbaper ift bie 3abl ber Quadratruthen des Trapeyes
NIHL; wenn'es bey gleichem LWerthe nit EDIN dinetlep

Grdart in fih xaﬁre,
(d-b) —(d-c)a m —((db)'— (d—c))am_
2d n 2dn s
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